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Cau 1. Cho tr dién ABCD. Biém M thudc doan AC (M khac A, M khac C). Mit phang («) di qua
M song song véi AB va AD. Thiét dién ciia () véi te dign ABCD Ia hinh gi?

A. Hinh chir nhat. B. Hinh vuéng. C. Hinh binh hanh. D. Hinh tam giéc.

Céau 2. Tim anh cta duong tron (C): (x+2)2 +(y—1)2 =4 qua phép tinh tién theo véc to v =(L2).

A (x+3)"+(y+1) =4. B. (x+1)"+(y-3)"=9. C. (x+1)"+(y-3) =4. Du(x-3)"+(y-1)" =4.

, , X=2-1 .
Cau 3. Khoang cach tir M (1;1) dén duong thang d :{ o bang
1 1 3
A —. B. —. Cr—. D. /5.
NE) 5 5
ﬂ khi x=1
Cau 4. Tim a sao cho ham sé f(x)= X—1 lién tyc tai x, =1.
2ax-1 khi x=1
A a=1. B.a=2. C.a=0. D.a=-1.
Cau 5:Tim X dé u =(x+13) vudng géc voi v =(-2;-3).
A.x:l—zl. B. x=-3. C. x=1. D.x=_711.

Cau 6. Vi k, n 1a hai s6 nguyén duong tiy ¥ théa man k < n, ménh dé nao dudi day dang?

I I kl(n—k)! I

A A DL LI c oKk et

k! (n—k)! n! (n—k)!
Cau 7. Cho hinh chép S.ABC (nhu hinh v& bén) c6 ABC la tam gi4c vubng
tai B, SA vudng géc véi (ABC). Géc gitra (SBC) va (ABC) la N

A B
C
A. SBA. B. SAB. C. ASB. D. SBC.
Cau 8. Vi phan cia ham s6 y = x* —3x+2 bang
A. 3x2-3. B. (3x* -3)dy. C. (3x*-3)dx. D. 3x? 1.
Cau 9. C6 bao nhiéu cach chon 2 s6 khac nhau tir 2019 s6 nguyén duong dau tién?
A. 22 B. Cl,,. C. A, D. 20192,
Cau 10. lim— bang
2n+3
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1 1

A.E. B.0. C.g. D. +oo0.
Cau 11. Cho AABC véi BC =a;CA=b; AB =c. Chon khing dinh sai?

A. a?+b?—¢? > 0= C nhon. B. a?+h?—c’ > 0= Anhon.

C. a’ +b* =c¢® = AABC vudng. D. a® +b” -c? <0 = AABC tu.

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, canh bén SA vudng goc véi day. Khang
dinh nao sau day sai?

A. (SAC) L (SBD). B. (SAB) L (SAD).  C. (SAB)L(ABC). D+(SAB) L (SAC).
Cau13. Hamsb y = 2x+1 dao ham la
A y=2. B.y=- 3 . C.y =~ = . D.y'= !

Cau 14. lim——bing

Xx—1" X—l .

A. 0. B. —. C. khdng ton tai. D. 4.
Cau 15. C6 bao nhiéu tiép tuyén cia dd thi ham s y = x® —1 song song véi duong thing 3x—y +1=07?
A 1l B.0. C. 2. D. 3.
Cau 16. Cho hai dudng thing a va b chéo nhau. C6 bao nhiéu mat phang chira a va song song véi b ?
A 0. B. 1. C. 2. D. V6 6.
CAu 17. Cho cép sb cong (u,) véi U, =2Vva u,,, = 2019. Cdng sai ciia cap sé cong da cho bing
A 2019 B. 1. c. 207 p. 2017

2020 2019 2018
Cau 18. Tong S =C3 4 +Chopo +...+ C218 4+ C2%7 bang
A. 2019. B. 299, C. 3%, D. 2%

Cau 19. Cho cap sé nhan (u,) véi u, =2 va u, =1. Cong boi ciia cip s6 nhan da cho bang

A 2. B. -1. E D. 1.

2
Cau 20. T4t ca cac nghiém cua phuong trinh cos2x =0 la

A x=Ziken(kez). Bx=Zika(kez). Cx=Zil(kez). D x=-Zika(ke).

Cau 21. Sb hang chua x* trong khai trién (2+x)’ thanh da thuc I3

A. 8C3x*. B. C. C. Cix*. D. 8C%.
Cau 22. Cho ttr dién déu ABCD . Tich v6 huéng AB.CD bing
2 2
A al. B. & C. 0. p. -2
2 2

Céau 23. Tim khang dinh dang trong cac khiang dinh sau.
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A. Néu hai mat phang cling song song v&i mat phang thir ba thi ching song song véi nhau.
B. Néu mot duong thang song song véi mot mat phang thi né song song véi mot dudng thang nao d6 nam

trong mat phang do.
C. Néu ba mit phang phan biét d6i mot cat nhau theo ba giao tuyén thi ba giao tuyén d6 phai dong quy.
D. Trong khong gian, hai dudng thang cling vudng goc véi duong thang thi ba thi hai dwong thiang d6 song
song vai nhau.
Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh.
Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AD, BC . Biét khoang cach tir M dén

mét phang (SBD) béng %. Tinh khoang cach tir diém N dén mat phing

(SBD).
A 22 B 122 c 3
7 7 7
Cau 25. Pao ham cap 3 cia ham s6 y =sin2x la
A. -8sin2x. B. —8cos2x. C. 8sin2x. D. 8cos2x.

Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD (nhu hinh v& bén) c6 day ABCD la
hinh binh hanh. Giao tuyén cua hai mit phang (SAD) va (SBC) la
dudng thang song song véi duong thiang nio sau day?

A. AC. B. DC. C. AD.

Cau 27. Cho hinh chdp S:ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi tdm O. Biét SA=SC va SB =SD. Khing
dinh nao sau day sai?

A. BD L(SAC). B. SO L (ABCD). C. AC L(SDB). D. CD L (SBD).
Cau 28. C6 bao nhiéu gia tri nguyén caa m dé phuong trinh 3sin 2x—4cos2x=m ¢6 nghiém?
A 11 B. 5. C.6. D. 10.

Cau 29. Cho d6 thi ham s y = f (x) nhu hinh v& bén.
Xét cac khang dinh sau

iylim f (x) =400, i) lim f () =0,
iii) lim f (x) =1. iv)lim f (X) = +oo.

X—>—0 X—>+0

Hoi c6 bao nhiéu khang dinh dang? N

AL B. 3. C.2. | D. 4.

Cau 30. C6 bao nhiéu gié tri nguyén cua m dé ham s6 y =mx® —2x+ 2020 nghich bién trén (—oo;1)?
A 2. B. 1. C. 0. D. v0 sb.
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VoI ajb;ceZ;d eN.

Cau 31. Biét ring phuong trinh v/x +/6 =vx3+8+ x4/x ¢6 nghiém x = a+:\/E

Tinh S=a+b+c+d.
A. S =45, B. S=44. C.S=-22. D. S =43.

Cau 32. Tai trudng THPT X c6 ba ban tén Long, Thim, Minh Anh vira tham gia ki thi THPTQG dat két qua
cao. Ba ban déu co ¥ dinh nguyén vong vao truong PHSPHN. Puoc biét truong PHSPHN c6 bbn cong di
vao. Tinh xé&c suat dé hdm nhap hoc ¢ ban Thim va Long di vao cling mot cong (gia sir rang ca ba ban déu
di nhap hoc va viéc vao mdi cong 1a ngau nhién).
=y B. L. c.>. D. %
81 4 16 27

Cau 33. Cho hai diém A, B thugc d6 thi ham s6 y =sinx trén doan [0;7]. Cac diém C, D thudc truc Ox

thoa man ABCD Ia hinh chit nhat va CD =2?7T. Do dai canh BC bang

y
A B
V4
/|o D C \UX
A 1l B.l. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 2 2
Cau 34. Cho hinh lang try ditng ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc vubng
tai A. Goi E 1a trung diém AB“"Cho-biét AB=2a,BC=a13,CC'=4a. T~——"1
Khoang céch giita hai duongthang A'Bva CE bang
A C'
‘
A 12 B. 22 c. b D. 2.
7 7 7 7

Cau 35. Cho ham s6 y = f () lién tuc va c6 dao ham trén R cé do thi nhu hinh v&. Ménh dé nao sau day la

ding? )
A F (%)< F'(x)=1"(x,)< f'(x). B. f'(x)<f'(x)="1"(x)<f'(x).
C. f/(x)< /(%)< f'(x)<f'(x,). D. f'(x,)<f'(x)<f'(x)<f'(x,).

Cau 36. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng cantai B, AB=a, SAL AB,
SC 1L BC,SB=2a. Goi M, N lan luot 1a trung diém SA, BC va
o lagoc gitta MN véi (ABC). Giatrj cosa bang
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Cau 37. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cia m thuoc [-10;10] dé phuong trinh
V/3sin 2x - cos 2x = (m® —m) x+3m vd nghi¢m?

A. 20. B. 3. C. 19. D. 2.

Cau 38. Cho (C):(x—1)°+(y+2)" =25. Puong thing d qua M (L1) cit duong tron (C) tai hai diém
phan biét A B. Tim dién tich tam giac 1AB lon nhit.

Mét ban hoc sinh lam nhu sau:

3 , 1(L-2) y
Buéc 1: T (C)= = IM =3<R=M namtrong (C)
—d qua M Iludn cat (C) tai hai diém phan biét A, B.
Buéc 2: Taco S, =%IA.IB.sin AlB =%R2.sin AlB S%RZ.

Buéc 3: Dau bang xay ra khi va chi khi AwB
sin AIB =1<> AIB =90°. VAy giatri Isn nhét S, = ; RZ-2

2

Hoi ban hoc sinh trén lam sai buéc nao?

A. Budc 2. B. Budc 3.
C. Loi giai trén dung. D. Buéc 1.
Cau 39. Tur mot hop dung 2019 thé danh'sd thir ty tir 1 dén 2019. Chon ngiu nhién ra hai thé. Tinh xac
suat caa bién cd A= “Tdng s6 ghi trén hai thé nho hon 2002 .
6 5 6 6 103
10° -1 B 10 C 10 D 10" -10 .

2 . " 2 . . 2 . . 2
C2019 C2019 C2019 C2019

A

Cau 40. Phuong trinh 2020sin 2x+ 2019 =0 c6 bao nhiéu nghiém trén [%BT”) ?
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.

— X< 3
Cau 41. Cho ham sé f(x)= X' -2x+m kh!x_l . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cuia m de
mx—2m+3 khix>1
min f (x)>-1?
A 1. B. 2. C. V0 sb. D. 3.
Cau 42. Mot ban co vua (8x8) ¢6 bao nhiéu hinh chir nhat (khdng ké hinh vudng)?
A. 1092. B. 1296. C. 204. D. 1028.

Cau 43. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m dé ham s y =+x—m + xdc dinh trén (1;3]?

1
V2m+3-x
A 2. B. v0 sb. C. 1 D. 0.

Cau 44. Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén R va c6 do thi y = f'(x) nhu hinh v&. Xét ham s6
g(x)=f(x*-2)+2019. Goi «, la gbc tao bsi phan phia Y
L.

trén Ox cua tiép tuyén véi do thi ham sé g(x) tai diem o

X,Va tia Ox . Ménh dé nio sau day sai? /\
—2

A. tana, <0khi x, €(0;2]. B. cosa, <0khi X, €(2;+x).
C. cosa, <0khi x; €(—o0;—2). D. tana, 2 0khi x, €[-2;0].
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Cau 45. Cho ham sé y=f(x) c6 dao ham trén R . Xét cic ham s6 g(x)=f(x)-f(2x) va

h(x)=f(x)— f(4x).Biétrang g'(1)=18 va g'(2)=1000. Tinh h'(1).

B. —2020. C. 2018.

A. -2018.

Cau 46. Cho ham s6 f (x)=ax?+bx+ccé do thi nhu hinh V&,

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia m dé phuong trinh f (f (| x[))=m c6

8 nghiém phan biét?

A 5. B. 3. C. vd sb.

4

D. 2020.

[

D. 0.

Cau 47. Tinhtong S cac nghiém ciia phuong trinh cos 2x+cosx =0 trén [ 0;20r].
D..S'=290x.

A. 3907 . B. S=300~. C. 400 .

Cau 48. Cho hinh hop dang ABCD.A'B'C'D" ¢6 day la hinh vudng,
tam gidc A'AC vubng can, A'C =2. Tinh khoang cach tir diém A dén

mit phang (BCA').

c o

AV
2 3

B. 2.
3

AI

Cau 49. Tam giac ma ba dinh cua né 1a ba trung diém ba canh cua tam gidc ABC duoc goi la tam giac
trung binh cua tam giac ABC . Ta xay dung ddy cac tam giac AB,C,, AB,C,, A;B,C,,... sao cho ABC, la
Mot tam gide déu canh bang 3 va véi mdi s6 nguyén duong n>2, tam giac A B C. Ia tam giac trung binh
caa tam giac A _,B, ,C, . V&i mdi s6 nguyén duong n, ki hiéu S, tuong &rng Ia di¢n tich hinh tron ngoai

tiép tam gidc AB C,. Tinhtong S =S, +S, +...+S, +....

157z

A. S=57. B.S=—. C.

Cau 50. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a,
tam gi4dc SAB déu va nam trong mat phang vuéng goc voi day.
Khoang céch giita hai duong thang SA va BC bang

A a2, B. a.
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Céaul: Phuong trinh 2020sin2x+2019=0 c6 bao nhiéu nghiém trén (%%} ?
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.
Loi giai
Chon A
Taco sin2x = —2019
2020

Dit 2x=t=te (—ﬁ;?’?ﬂj . Khi nay ta duegc bai toan phirong trinh sint = —_22002109

nghiém trén (—n;%[j

Vé duwong tron luong giac ta dwoc 3 nghiém
sin

I

3T

2

¢6 bao nhiéu

Binh lugn: Vi cau héi nay nhiéu ban di chon gidi nghiém cu thé'ddn déh mat rat nhiéu thoi gian va

nghiém thi Ié¢ nén lam tron hogc tinh todn sé gay cim giac khé chju. Hogc mét s6”ban chon bim may

tinh siz dung chitc ning table trén khodng dang xét va dém so'lin déi dau trén mién dé dé’két ludn so’
nghiém dan dén sai ldm chon ddp dn D hodc B. Nén qua bai nay cac em hdy l1a nguwoi st dung diéu
khiéh may tinh mgt cach thong minh nhat nhé.

Cau 2:

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé ham s6 y = mx® —2x+ 2020 nghich bién trén

(—oo;l)?
A 2. B. 1 C.0. D. v0 sd.
Chon A
Vi m=0= y=-2x+2020 = ham sd nghich bién trén R = ham s& nghich bién
trén (—oo;1).
Véi m=0, ham sd nghich bién trén

m>0 m >0

m>0

(—0il) 1\e91 @ &0<m<l.

(—o031) | —o0;— —>1 m<1

m m

Vay 0<m<lmeZ=me{0;1}.



Binh ludn: Thwong hoc sinh mdc sai lim quén xét m =0 dan t6i thiél va chon B hogc c6 ban vira
thiél TH1 lgi chd TH2 khong 14y dal bang tgi 1 nén dédn déh chon ddp dn C.

Cau3: Biét ring phuong trinh Vx+v6=x*+8+xJ/x c6 nghiém x=a+§)\/E Voi
a:b;ceZ;deN. Tinh S=a+b+c+d.
A. S=45. B. S=44. C. S=-22. D. S=43.

Chon D
Phuong trinh vVx +4/6 =vx* +8 + xvx & Vx (1-x)+/6 =Vx*+8..

St dung bat dang thitc Bu-nhi-a-cop-xki ta co:

(x&(l—x)%/é)z =(«/§(1—x)+\/§.x/§)2 S(x+2)((1—x)2+3)=(x+2)(x2—2x+4)=x3+8

Vx(1-x)+/6 < +/x* +8 . Dang thtic xay ra khi vachi khi

=
%=%©2x2—7x+2=0<:> X= 7i;/£.Thfr lai ta thdy x = 7_;/§ thoa mén
phuong trinh.

Vay a=7;b=-1c=33d=4=a+b+c+d =43.
Binh luan: C6 lé day la bai todn khévéi hau hét cac em hgc sinh nhit [a véi c&c hoc sinh siz dung ki
thudt Casio dwa nghiém lé vé nghiém cin ma méi khéng truy duwgc phai khong? Theo co kho khan cua
may tinh & chd.con s6"\/6 cac em & nd 1am tron ché dé din déh khong thé truy nguoc lai. Chinh béi
c6 biét trudc diéu dé ma da chon bai nay dé danh gid hoc sinh gidi vi cd xudt phét tir bai todn véc to
thoi cac em . Tir cong thitc uv =|G|.|\7|.cos(ﬁ,\7) Nén uv=|u|.|v|e U cing hudng Véi v. Nén véi bai

toan trén em c6 thé'lwa chon u = (/x;v/2):v =(1-x:/3) sé & cau trd 1oi cia 101 gidi bai toan trén.
L ( g

Cau4: Tai truong THPT X c6 ba ban tén Long, Thim, Minh Anh vira tham gia ki thi
THPTQG dat két qua cao. Ba ban déu cé y dinh nguyén vong vao truong DPHSPHN.
Puoc biét truong PHSPHN ¢6 bon cong di vao. Tinh xac sudt d€ hdm nhap hoc ¢
ban Tham va Long di vao cing mot cong (gia st rang ca ba ban déu di nhap hoc va
viéc vao moi cong la ngau nhién).

1 B. 1. c.>. D. 2+
81 4 16 27
ChonB

Tinh khéng gian mau:

Ban Long c6 4 cach chon cong.

Ban Thim c6 4 cach chon cong.

Ban Minh Anh c¢6 4 cach chon cdng.

Suy ra n(Q)=4°.

Goi bién ¢ A: “ban Tham va Long di vao cling mot cong”.
Ban Tham va Long c6 4 cach chon cdng di vao.



Ban Minh Anh c¢6 4 cach chon cong (c6 thé di cling cong véi Tham va Long).
Suyra n(A)=44.
n(A) 1

Vay P(A)=@=Z.

Binh ludn: Véi bai toan trén mét so’ban ¢ thé'nhiam chd ban Minh Anh chi ¢ 3 cach chon nghia [a
khong di ciing céng véi 2 ban Long Thim ddn déh két qud sai. Hogc khong gian mau cac ban tinh

nhim 1a 3* dan déh chon ddp dn sai.

Cau s

Mot ban co vua (8x8) ¢6 bao nhiéu hinh ch nhat (khdng ké hinh vudng)?

A. 1092. B. 1296. C. 204. D. 1028.

Chon A

Vi ban co vua c6 8 6 nén c6 9 duong thang song song, khi 1y 2 dwong thang chieu
nay két hop véi 2 duong thiang chiéu con lai duwoc mét hinh chit nhat (ké ca hinh
vuong). Vay c6 CZ.CZ =1296 (hinh).

Tiép theo, ta d€m s6 hinh vudng:

C6 1.1 hinh vuéng kich thuéc 8x8.

C6 2.2 hinh vuéng kich thuéc 7%7.

C6 3.3 hinh vuéng kich-thwoc 6x6.

C6 8.8 hinh vuéng kich thuwéc 1x1.

Suyraco 1.1+2.2+...+8.8=204 (hinh vudng).

Vay mot ban co vua (8x8) c6 s6 hinh ch& nhat (khong ké hinh vuoéng) la:
1296 —204 =1092.

Binh lugn: Nhiéu ban ra dap s6'B la vi cac ban quén chuwa trir cac hinh vuong. That ra bai toan trén
dwoc xudt phéat tir mgt bai tdp trong sdch gido khoa co ban sau khi hoc xong bai chinh hgp t6"hgp cac
em nhé. D& qua ddy cic em cin khéng lo 1a bai tdp sach gido khoa cac em nhé.

Cau 6:;

7 -A -7 . A 2 A? b ~ 1 7 . ~
C6 bao nhiéu gié tri nguyén caa m dé ham sé y=vx-m +ﬁ xac dinh trén
m+3-—X

(1,3]?

A 2. B. v0 s0. C. L D. 0.

ChonC

Tap xac dinh D =[m; 2m +3).

bé ham s& Xac dinh trén
m<2m+3 m> -3

(L3]< (L3]=[m;2m+3) & <m<1 oim<l <0<m<l.

2m+3>3 m>0

Vay meZ = m=1.



Binh lugn: Nhiéu ban chon ddp dn A la vi cac em da quén mat s6'm=0 bj logi & duéi mau. Hogc nhiéu
ban chon ddp dn D vi thiél TH m=1 van théa man bai toan. Do d6 cdc em ciin hoc lgi khai ni¢m tdp
hop con dé'gidi quyét bai toan triét dé.
Cau7: Tinhtdong S cac nghiém ctia phuong trinh cos2x+cosx =0 trén [O;ZOn].
A. 3907 . B. S=3007x. C. 4007 . D. S=290r.
ChonB
Sau day c0 sé gidi thiéu mot cach lam dung nhung kha dai khi cac em Iya chon cu
thé nhu sau
Phuong trinh

cosx=-1 x=rn+k2r

C0S2X+C0sX =0+« 2c0s’*X+CcosXx—1=0< (kez)

= /4
COSX =— X=+—+k27
2 3
Vi xe [O; 207] nén ta co:

Truong hop 1: 037{+k27t£207t©—%£kS%:ke{O,LZ,...ﬂ}.

Truong hop 2: os%+k2nszon@-%sksi::ke{o,l,z,...,g}.

Truong hop 3: 03—%+ k27t£207t©%£ ks%: kefl,2,..,9,10}.

Tinh tong cac nghiém:

St dung may tinh d€ tinh:

9 9 T 10 T
Z(n + X.27r)+2(§+ X.27rj +Z(—§+ X.27rj =300r.
x=0 x=0 x=1

Binh lugn: Néu cac ban hoc sinh kha gidi thi thay ngay hoan toan cé thé'gidi quyét bai toan trén mgt
cach ngan gon nhuw sau véi chy 3 hg nghiém cudi cling cia bai toan qua biél dién trén duwong tron

lirgng giéc thi nd chinh 1a ho nghiém x Z%-i-kZTﬂ khi nay tr 3 TH qui vé 1 TH théi cic em a. Qua do

thoi gian lam bai sé nhanh hon tir ddy cdc em rit kinh nghiém lam bai cho minh sao cho dat téc ¢ lam
bai nhanh nhdt c6 thé:
Hodc mét so'bai chon ddp dn C voi cach lam sai lim nhw sau:

C0S2X +€0S X =0 <> €0s 2X = C0S (7 — X)

2X =1 —X+2kz x=£+k2—”
3 3 (klez)
2x=x—rn+2rx
X=—r+2r

THL: os%+%s 207 =k €{0;1...;29}

TH2: 0< -7 +2l7 <207 = | €{1;2...;10}
Tinh tong cac nghiém:



29 10
Str dung may tinh dé tinh: Z(%Jrz—ng +Z(—l+ x.2) = 400.
x=0 x=1

Dat 7 rangoai nén duoc 4007 .
Céch gidi trén sai ¢ chd ho nghiém thiz 2 44 nam trong ho nghiém thzz nhat nén b; tinh téng lap 2 lan.
Céc em kiéim tra bang cach biéu dién ho nghiém trén dweong tron liwong giac nhé.

Cau 8:

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua m thudc [-10;10] d€ phuwong trinh
J3sin 2x—cos2x =(m® —m)x+3m v6 nghiém?

A. 20. B. 3. C. 19. D. 2.

Loi giai

Chon D.

Phan tich- binh ludn: Nhiéu hoc sinh sé so cdu hoi nay khi nhin vao dé bai Vi la-boi mot vé'la biéu thirc

lwong gidc; mot vé'la da thirc chita X. Nhung ching ta cung binh tinh giai quyét bai toan tir la vé

quen nhuw sau nhé.

Trudc hét nhan thiy vé trai cua-phuwong trinh €6 quen khdng cac em? 6 ¢ phai
khong? né c6 dang phuong trinh gi cac em nhi? thuan nhat phai khong?. Theo
phuwong phap d6 thi em chia ¢a 2 vé€ cho 2 ok? Khi d6 ta dugc:

) ) m=m  3m
sin| 2X—— |= X =
6 2 2

Dén day véi nhiéu em hoc sinh van con kho khin néu cic em chinh phuc theo
huwong dai sO thuan tay danh gia nhung cac em chi can lién tuwdng mét chat téi hinh
anh d6 thi thi bai toan rat dé dang cac em a.

That vay, nhu cadc em da biét s6 nghiém cua phuong trinh trén chinh Ia s6 nghiém
3

3m)

cua do thi ham so y=sin(2x—%} va duong théng y= m -m x+7 (d .

3

~ N A A \ M A \ 7 A A , m m N A g AV
RO rang ta thay néu duong thang trén ma co hé s6 goc k = # 0 thi ludn cat do
thi hinh sin (c&c em nhdm mat tuéng twdng chit nhé vi duong thang xién nam thé
nao di ching nita cting ludn cit @6 thi hinh sin (1a &6 thi mo ta mdt cach chan thuece
la nhdp nhd déu dén trai khap truc hoanh y)

Em nao khong tudng tuong duoc thi quan sat hinh anh day nhé




Cau 9:

Budc 1: Tix (c):{ (

Nhu vay d€ phuong trinh vé nghiém thi bat budc hé s géc k phai bang gi cac em
nhi? Ngoai khac 0chi con bing 0 roi. O khi d6 d c6 mdt tén dic biét 1a &b thi cta
ham gi cac em nhi? La ham hang dung khong? Ma d6 thi ham hang lai 1a duong
thang song song hodc trlng véi truc hoanh. Nao! Mot [an nita nham mat tudng
twong khi d6 d6 thi hinh sin nhap nho déu dan khong vuot qua [-1;1] thi khi nao
né véi ham hang khong diém chung nhi? Qua dé phai khong nao? Khi duong thang
d nhay vot trén 1 hodc tut lUi xuéng qua -1.

=0
m=1
Tom lai yéu cau bai toan tuong duong 2 =3 { :
| _m |> 1
2

Cho (C):(x—1)2+(y+2)2 =25. Duong thang d qua M(L1) cdt dwong tron (C) tai
hai diém phan biét A, B. Tim dién tich tam giac I1AB I6n nhat.
Mot ban hoc sinh lam nhuw sau:

1(1,-2 N
’ ):>IM =3<R=M nam trong (C)

=d qua M ludn cat (C) tai hai diém phan biét A,B.

Budc 2: Ta c6 S, =% [AIB.sin AR =%R2.sin AIB S%RZ.

Bude 3: DAu bang xay ra khi va chi khi A{_/B

sin AIB =1« AlB=90°. Vay gia tri I6n nhat S, :ERZ =—

1 25

>

Hébi ban hoc sinh trén lam sai budc nao?

A. Buoc 2. B. Buoc 3.

C. Loi giai trén dang. D. Budc 1.

Loi giai

Chon B

Bai nay cd du doan nhiéu hoc sinh chon dap an C nghia 1a 101 giai dung phai khong
nao? Nhung thuec ra 10i giai nay sai ddy cac em a. Cac em cung theo ddi tai sao sai
nhe.

Nhéan xét r6 rang Budc 1; Budc 2 ding nhung rat ti€c & budce 3 lai sai vi khdng xay
ra ddu bang cac em a.

10



AN M H B

That vdy, Goi H 1a trung diém cua AB thi IHLAB. ma

AIB =90° = IH :%:RT\/E:¥> IM = vob ly. Vay van dé dat ra 1a ta giai quyét

bai todn nay theo huéng ndo? Liéu rang S,,, €O ton tai max hay khéng? Ban than toi
cting thay ban khoan chua tim dwoc 101 giai hinh hoc nao hay cho bai toan nay nén
manh dan gui t6i cac ban va thay co 101 giai dai s nhu sau:

Goi IH=x=0<x<IM=3 . Khi do
AH =IA? —IH? =/25-x2 S = IH.AH =x+25-x*

Ta can tim max cua f (x)=x+/25-x" véi 0<x<3. Néu vdi hoc sinh 12 thi day la

N A

bai toan khong qua khoé khan véi cdc em nhung ddi voi hoc sinh 10 va 11 thi ¢an cd
chat kinh nghiém vé “diém roi bat dang thitc C6 Si” néu khdng van mac sai [am

thuong gap nhw sau:

Cac em hon nhién ap dung CO si cho 2 s6 dwong x;v25-x* ta duoc
25

2 2
X725 - %% < "*2% =27 Tir d6 két lugn max nhung rét tiéc danh gid nay khong

3 A M S A M 2 . 5 e M
X4y ra ddu bang vi dau bang xay ra khix =+/25-x* < x =$$(0;3]. Do d¢ ta can
tu duy va trinh bay 10i giai dang nhu sau:

Trudc hét véi nguodi c6 cam giac todn véi mang bat dang thikc thi can c6 vai du
doan dau bang xay ra hodc c6 thé tir viéc stt dung chikc ning table ctia may tinh dé
dy doan diém roi thi ta thay S, 16n nhét dat duoc tai x =3 la gia tri bién. Véi du

doan do ta c6 danh gia “dep” sau:

—16XZ'+25 x> —7XZ+25

34X\/7239 B 3 9 3(7.3 oy .
—| —~25—-x" |<—=. =—, <= +25 |=12. Dau bang xay ra
4(3 j 4 2 4 2 8l 9 & XY

4x

2252
khilg V&7 L3

x=3

11



Vay S, max bang 12 khi IH =3< M =H <« dvudng goc véi IM tai M .

Cau 10: Cho hai diém A, B thudc d6 thi ham sd y =sinx trén doan [0;71']. Cic diém C, D

2

thudc truc Ox thoa man ABCD la hinh chit nhat va CD :?. Do dai canh BC béng
y
A B
T
O D C \\x

A.ﬁ. B. 1. C.E. D.ﬁ.

2 2 2

Loi giai
ChonC
2 2r

. LI Xy =X, =— Xg = X, + 1

Goi A(XaiVa)s B(Xg;Ys) - Taco: s ™® ™73 <™. "0 3 )

Thay (1) vao (2), ta duot:
Sin(XA-i-Z?ﬂ-j:SinXA@XA+2?”=7Z'—XA+k2ﬂ'<:>XA=%+kﬂ' (keZ)

Do x e[0;z] nén xA=%:> BC=AD=sin%=%.

Binh ludn : Hoc sinh thodng doc dé cam giéc bi lg nhung nél binh tink thi cac em c6 thé'gidi quyét bai

toan dé dang nhw trén nho ki nang doc do thi va gidi hé phwong trinh co ban.

Cau 11: Tam giac ma ba dinh cua né 1a ba trung diém ba canh cua tam giac ABC duoc goi
I& tam giac trung binh cua tam giac ABC .
Ta xay dung day cac tam giac AB,C,, A,B,C,, AB.,C,,... sao cho AB,C, la mot tam
gidc déu canh bang 3 va véi mdi s6 nguyén duong n>2, tam giac A B,C, latam
giac trung binh cta tam giac A, ,B, ,C, ,. Vi mdi s& nguyén duong n, ki hiéu S,
twong tng la dién tich hinh tron ngoai tiép tam giac A B.C. . Tinh tong
S=5+5,+..+5, +..7

A. Szj'ST”. B. S=4r. C. S=97”. D. S =5r.

Loi giai
ChonB
Vi ddy cac tam gidc ABC,, A,B,C,, AB,C,,... 1a cac tam gidc déu nén ban kinh

duwong tron ngoai tiép cac tam giac bang canh x?.

12



Véi n=1 thi tam giac déu AB,C, c6 canh bang 3 nén duong tron ngoai tiép tam
2

giac AB,C,co ban kinh R, =3.? =S, =7 3.?

Véi n=2 thi tam giac déu A,B,C, c6 canh bang g nén dwong tron ngoai tiép tam

giac AB,C, c6 ban kinh R, _3%% S, —n[3%%}

Véi n =3 thi tam giac déu A,B,C, c6 canh bang % nén duong tron ngoai tiép tam

143 143

giac A,B,C, c6 ban kinh R, = 32— =S, = [3—?J

n-1
Nhu vay tam giac déu A B.C. c6 canh bang 3(%) nén dwong tron ngoai ti€p tam
n-1 n-1 2
giac AB,C, co ban kinh R, =3. \/_ =S, =7 3.l ﬁ :
2 2 3
Khi d6 ta duocday S, S, ...S, ... & mot cap sé nhan i vo han véi sd hang dau
u, =S, =37 vacong boi q =

ul
“1-q
Binh'ludn: Vai cac hoc sinh trung binh thi giin nhw doc dé bai da nan va bé, con hoc sinh kha thi c6 thé’
véan ngai lam nhing nél cac em co'ging doc 101 gidi va cdm thy c6 tin cac em s thay khong hé kho

1
4
S, +

Do @6 tong S =S, +S, +...+ =4r.

khin i phdi khdng? Co'gang 1én nhé cac em;).
Cau 12: Cho ham s§ y= f(x) c6 dao ham trén R. Xét cac ham s6 g(x)= f (x)— f(2x) va
h(x)=f(x)-f(4x).Biét rang g'(1)=18 va g'(2)=1000. Tinh h'(1):

A. -2018 B. 2018 C. 2020 D. —2020
Loi giai
ChonB
Taco g'(x)=f'(x)-2f'(2x), h'(x) = f'(x)-4f'(4x).
Do
{ g'(1)=18 :{f (1)-2f'(2)=18 :{f’(l)—Zf’(2)=18
'(2)=1000 " | f'(2)-2f'(4)=1000  |2f'(2)-41f'(4)=2000

= f'(1)-4f'(4)=2018.
Vay h'(1)=2018.
Binh lugn: Chc cac em hoc sinh trung binh hogc trung binh kha doc xong 10i gidi sé tiéc lim phdi
khong? Vi kiéh thizc khéng hé c6 gi phdi khong cac em? Ki ning duy nhit la dgo ham ham hgp va kiém
tra gia thiét d4é bai cho gi thi minh thay vao thdi tir d6 tinh todn theo yéu ciu cua bai toan.
13



Céu 13: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng can tai B, AB=a, SALAB,
SC 1L BC,SB=2a.Goi M, N lan luot la trung diém SA, BC va « la goc gitta MN
Vvéi (ABC). Giatri cosa béng

A 2L 5. Y5, c. 206 p, V10,
11 3 5 5
Loi giai
ChonB

Dung SD L (ABC), ta co:
{BC 1sC

. | AB L SA
= BC LCD va AB = AB L AD.

BC L SD
Ma.ABC latam giac vudng can tai B nén ABCD la hinh vudng.
Goi H la trung diém cua AD, tacé MH // SD = MH L (ABCD).
Do d6 HN la hinh chiéu cua MN [én (ABC).

1 SD

= o =(MN,(ABC)) =(MN,NH) = MNH .

Taco: SC=+/SB2—BC? =+/4a?-a2 =a/3.
Lai c6: SD=+/SC2—-DC? =+/3a2—a% =av/2.

lgp a2
tana=MH =2 =2 =£:>C03a=\/ L _ |2 =£.
NH AB a 2 l+tan*a 1,1 3

2

Binh luan: C6 lé ddy Ia cdu hinh hoc khdng gian khé nhat trong dé thi ndy phai khdng cac em? Viéc
diém D xudt hién da gigi ma toan bg bai todn da dwa bai todn vé bai todn co ban cua hinh hoc khong
gian réi phai khéng? Con lgi chi 1a viéc tinh toin thong thwong. Chi la cau hoi dat ra lam sao ma biét
cach dung diém D nhw vdy chi#? Cau trd loi chi cé thé'la ciz lam réi sé rat ra kinh nghiém cac em a.:).
Co6'1én nhé cac em lin ddu méi gap thi thay hay phai khdng con cac ban da gdp roi lai thay binh
thwong ma nén nhitng ban chiea lam dwoc dirng voi nan cac em nhé vi chi cin qua ki thi nay cac em
da tw rut thém dwoc cho minh mgt kinh nghiém mai khi 1am bai hinh hoc khéng gian réi. Néu cac em
don cho cac bai tdp tuong tw thi dieng quén s6'bdo diu tién ciia ndm hoc méi sé ra mat cac em nhé!
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Cau14: Chohamsg y=f(x) lién tucva co

y
dao ham trén R c6 d6 thi nhw hinh :
ACREYAY D)

vé.Ménh dé nao sau day la dang?. ‘ R

DPao ham cua ham s6 tai di€m x; chinh la
hé s6 gdc tiép tuyén cua do thi ham so tai
tiép diém cé hoanh d x,. Hé s6 goc cua
dwong thang la tang véi ¢ la goc hop véi
dwong thang (phan phia trén truc Ox ) va
chiéu duong cua truc Ox . Vé phét hoa cac
tiép tuyén cua do6 thi ham sd tai cac tiép
diém c6 hoanh d6 x, x,, X;, X, va goi
®,,0,,05, ¢, lan luot 1a géc hop beoitiep
tuyén va d6 thi ham sé twong tng tai cac
tiép diém ta dé thay ¢, la goc tu, ¢, 1a goc

nhon, ¢,,¢, bang 0° hoic 180°.

= Chon C.
Binh lugn: Cé ddm chic doc xong 1oi gidi bai nay nhiéu ban tré tiéc khong in dweoc com ¥ nhi? Qud dé
phdi khong chi 1a kiém tra dinh nghia hé s6’gdc cuia tiép tuyén thui ma. Vé hinh la da cd ddp dn rdi nén
chia budn véi cic ban nhin hinh hodc dé la ma bé qua nhé. Néu cdc em tirng 1am bai tdp sgk ning cao
11 thi n6 1a mét trong nhitng bai trong dé ddy cic em a. Ddy qua ddy moi thdy rang bai tdp sgk ciing

la voi cic em ma.
~ Y N 14 Y ~ \ 14 A . j
Cau 15: Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén R va c6 do thi ;
|
2 |

y=f(x) nhu hinh vé  Xét ham sO

g(x)= T (x*~2)+2019. Goi , Ia goc tao béi phan phia “ j

trén Ox cua tiép tuyén voi do thi ham s§ g(x) tai diém ';‘/’1 \'| f ’

x,Vatia Ox. Ménh dé nao sau day sai? ;\f\ {! f

A. cosa, <0 khi x, € (-w;-2). / : \ j
L\

IS

B. tan, >0 khi x, €[-2;0].
C. tang, <0 khi x, €(0;2].

D. cosa, <0 khi x, € (2;+).

15



Loi giai
Taco g’(x)=2x.f’(x2—2). Dua vao d6 thi cia ham s§ y = f'(x) ta
x=0 x=0
duocg’'(x)=0<| X’ —2=-1| x==1
X*-2=2 X=42

Tt d6 ta cé bang xét dau cua g'(x)

X —0 -2 1012 4o
9(X) | —0+0+0—-0-0+

Vi cha y réng dao ham cta ham s§ g(x) tai diém x, 1a hé s& goc cua tiép tuyén
v6i d6 thi tai d6 va chinh bang tane,, hon nita tai nhitng diém x, thoa
9'(x,) = 0tiép tuyén tai d6 sé song song hodc tring véi truc hoanh nén sing, =0 va
cosa, =1hoac cosa, =-1. =Chpon  D.
Binh lugn: Bai todn duwa ra yéu ciu hoc sinh cin c6 ki nang doc do thi két hop dinh nghia hé s6’géc cua
tiép tuyéh va ki nang lap bang xét diu. C6 thé'néi tai thoi diém nay véi cac hoc sinh 16p 11 thi bai
toan kha mai mé vé'y tieong nhung cdc em yén tam thoi gian téi cac em sé duwoc luyén rat nhiéu cac
dang toan nay nén qua ki thi nay dé’cac em thay minh hdy c6'gdng hon nhé.
Cau 16: Tu mot hop dwng 2019 thé danh s6 thié tu tir 1 dén 2019 . Chon ngau nhién ra hai
thé. Tinh xac-suat caa bién c6 A= “Tdéng so ghi trén hai thé nho hon 2002 ™.

6 5 6 6 103
A0 5 10 c 10 b, 10°-10"
C2019 C2019 C2019 C2019
Loi giai
ChonC

Tacod n(Q)=Cjy,.
Goi bién cd A= “Tong so ghi trén hai thé nho hon 2002 ™.

Cong viéc chon ngau nhién hai thé sao cho tdng s& ghi trén hai thé nho hon 2002
goém cac phuong an sau:

S& ghi trén thé thi nhat 1a 1 thi s6 ghi trén thé thi hai la 2 hoac 3,., hoac 2000 = ¢6
1999 cach chon.

S& ghi trén thé thi nhat 1a 2 thi s6 ghi trén thé thi hai la 3 hoac 4,., hoac 1999 = ¢6
1997 cach chon.

S& ghi trén thé thi nhat la 3 thi s6 ghi trén thé thi hai 1a 4 hoac 5,., hoac 1998 = c6
1995 cach chon.

S6 ghi trén thé thie nhat la 2000 thi s6 ghi trén thé thi hai la 1= c6 1 cach chon.
Suy ra n(A)=1999+1997 +...+1=10°.
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n(A) 10°

Vay P(A)=—2 =",
WP =)

Binh ludn: Day c6 lé ciing la bai gdy kho khan voi nhiéu cdc em hoc sinh phai khong? Nén
qua dot khdo sit ndy véi bai nay cd sé gidi thiéu cho cic em mgt cich téng quit cic em doi ¢
phiin bdo todn so"bdo diu tién dang cua ndm hoc méi nhé. Cho doi 1a hanh phiic cic em &;)

Céu 17: Cho hinh hop ditng ABCD.A'B'C'D" c¢6 day la hinh vuéng,

tam gidc A'AC vuodng can, A'C =2. Tinh khoang cach tir diém B C
A dén mit phang (BCA'). t Y
A t' : ,"
K O D)
1o # 1
! 'J-B-'-/: ------- i )C
: I’.«"’
1"
AI ' D,
A Y xS c. %8 p. Y6,
2 3 3 6
Loi giai
Chon C.

Cac em dé dang tim duoc AA'=+/2; AB =1.
Ha AH LA'B_tai H (1) . Ta sé chitng minh AH L(A'BC) . That vay:
BC L (ABB'A")=>BC L AH (2)

| AB.AA' J6
Twr (1) va (2) suy ra dpem. Vay d(A;(BCA'))=AH = ———=—.

Binh lugn: Co 1é ddy la bai todn chi doa dirgc c&c ban s hinh hoc khdng gian thoi phdi khéng? Hodc
mgt s6"ban cit doc dé ma la hinh hgp hay hinh ling tru 1a sp thi méi bé cau nay thoi chzz nél hiéu cach
dzeng hinh chiél ciza mét diéin 18n mat phang thi khong hé kié khin. Do d6 qua bai khdo sét nay co
mong cac em sé ¢6'gang hoc mon hinh hoc khéng gian nay nghiém tiic hon dé’khong phdi bé nhitng
cau nhw nay nhé;).

PS: MONG MOT VAI PHAN TiCH BINH LUAN NHO VAI BAI TOAN TRONG BAI THI
KHAO SAT TOAN VUA ROI GIUP ICH PUOC CAC EM THEM NHUNG KI NANG VA KINH
NGHIEM NHO KHI ON TAP- CHUC TAT CA CAC EM MOT NAM HOC MOI NHIEU NIEM
VUI VA HOC TAP TOT- HEN CAC EM NHUNG PHAN TiCH VA MO RONG CAC BAI TOAN
CON LAI O'SO BAO TOAN PAU TIEN CUA NAM HOC MOI NHE! THAN CHAO CAC EM!
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