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HAM SO LUQNG GIAC
VA PHUONG TRINH
LUQNG GIAC
Cau héi TN: 30 cau
Bai tap TL: 06 bai

Tim tdp xdc dinh cua mot ham so lwong giac

Xét sy bien thién cua mot so ham so luong giac.

Tim chu ky tuan hoan cua ham so luong giac.

Xét tinh chan 1é ciia ham sé heong gidc.

Tim GTLN, GTNN ciia ham s6 lwong gidc.

Gidi cac phuong trinh lwong giac co ban.

Gidai cac phuong trinh lwong giac don gian.

Tim nghiém thoa man diéu kién nao do.

Diéu kién dé phirong trinh cé nghiém.

Mt 56 bai ung dung thuc té.

TO HQP VA XAC SUAT
Cau héi TN: 40 cau
Céau hoi TL: 09 bai

Sir dung quy tdc dém, hodn vi, chinh hop va t6
hop dé gidi cdc bai todn.

Chirg minh dang thirc, gidi PT, gidi BPT lién
quan dén hodn vi, t6 hop, chinh hop

Bai toan xac dinh hé so cua mot khai trién.

Bai toan tim xdc suat cua mot bién co.

HINH
HQC

PHEP BIEN HiNH
TRONG MAT PHANG
Cau hoi TN: 15 cau

Xde dinh anh va tao anh cua diém va ciia mot
hinh qua phép tinh tién, phép doi ximng truc,
phép quay va phep vi tu.

Xdc dinh toa dé anh hodc tao anh ciia mét diém,
mét dwong thang, mot duong tron cé phwong
trinh cho truéc qua phép tinh tién, phép doi
xung truc, phép quay va phép vi tu.

11

QUAN HE SONG SONG
TRONG KHONG GIAN.
Cau hoi TN: 30 cau
Bai tap TL: 15 bai

Xac dinh giao diém cia dwong thang va mdt
phdng, giao tuyén ciia hai mdt phang.

Xdc dinh va chimg minh dwong thang song song
dwong thang, dwong thing song song mdt
phdng, mdt phang song song mdt phdng.

Xc dinh thiét dién ciia hinh chdp va lang tru cdt
boi mét mdt phang.

Mot s6 bai todn khdc sir dung tinh chat cia
dwong thing song song dwong thang, dwong
thang song song mdt phang, hai mdt phdng song
song.
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PHAN I. PAI SO
Chuong 1. HAM SO LUQNG GIAC VA PHUONG TRINH LUQNG GIAC.

I. Ly thuyét.
1. Kién thirc:
- Hiéu khai niém ham s6 lugng giac (ctia bién sb thuc) y =sinx;y = cosx; y = tanx; y = cotx va
tinh cht tudn hoan, tinh chén 1é cua ching.
- Biét cong thirc nghiém phuong trinh luong gidc co ban: sinx = m;cosx = m;tanx = m;cotx = m
- Hiéu phuong phap xay dung cong thirc nghiém cta cac phuong trinh co ban néu trén va cong
thirc nghiém cua cac phuong trinh do.
- Biét dugc dang va cach giai mot sé dang phuong trinh luong giac don gian: bac nhét, bac hai
d6i véi mot ham s6 luong gidc; phuong trinh bac nhat ddi voi sinx va cos x ; phuong trinh thuan
nhit bac hai d6i v6i sinx vacosx; phuong trinh ¢ sir dung céc cong thie bién d6i dé giai.
2.K¥y nang:
- Xac dinh duogc: tap xac dinh; tap gia tri; tinh chét chén, 1¢; tinh tudn hoan; chu ki; khoang déng
bién, nghich bién ctia cac ham s6 y = sinx; y = cosx; y = tan x; 3 = cot x.
- Giai thanh thao phuong trinh lugng gidc co ban va cac phuong trinh lugng giac thuong gap.
Biét str dung may tinh bo tai dé giai phuong trinh lwong giac co ban.

II. CAu héi tric nghiém khach quan.
Cau 1. Tap xéac dinh cia ham s6 y = cotx 1a

A.D=R. B.D=R\{k%|kez}.
C.D:R\{ﬂ+k%|kez}. D. D=R\{kz|k e Z}.

Cau 2. Tim tap xac dinh D ciia ham s6 y = M

1—cos2x

A.DzR\{%+k7z,keZ}. B.D:]R\{%Jrk%z,keZ}.
C.DzR\{kZﬂ',keZ}. D.DzR\{kﬂ,keZ}.

Céu 3. Ham sd y = sinx dong bién trén khoang nao dudi day véi k 13 s6 nguyén?
A. (k2mym +k27). B. (—%+k27z;%+k2ﬂj.

T T

C. (—E+k2ﬂ;7r+k27r]. D. (5+k27r;7r+k27zj.

Cau 4. Ham s0 y = cosx dong bién trén khoang nao sau day?

B. (—3—7[;—2]. C. (71';271'). D. (Z;ﬂj.
2 2 2

Céu 5. Ham s6 nao sau ddy 1a ham sé 182
A. y=sinx+cosx. B. y=cosx. C. y=sin’x. D. y =sinx.
Céu 6. Chu ky ctia ham s§ y = cosx 1a

A. 27, B. ~. c. 2~ D. 3.

3
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Céu 7. Gia trj 10n nhat ciia hAm s6 y =4sinx -3 la
A. 7. B. 3. C. 1. D. 3.
Cau 8. Gia tri 1on nhat va gia tri nho nhét ctia ham sd y =2cos” 2x + cos4x lan luot 1a

A.mﬂgxyzZ,mRmyzo. B. mﬂgaxy=3,mﬂgny=1.

C. mRaxy=2,mﬂgny=—2. D. mﬂgxyz?ﬁ,mﬂ%nyz—l.
Cau 9. Giai phuong trinh cosx =0 ta dugc hg nghiém la

A.x=%+k7z,keZ. B.x=%+k27z,keZ. C.x=kr, kel. D.x=%+k7z,keZ.
Cau 10. Phuong trinh 3cotx —~/3 =0¢6 ho nghiém la

A.x=%+kﬁ,keZ. B.x=§+k7r,keZ. C.x=§+k2ﬂ,keZ. D. v6 nghi¢m.
Cau 11. Ho nghiém cua phuong trinh tanx—1=0 la

A x="11 2. B.x:3—7[+k27r. C.x=""virn. D. x=Z vkrx.

6 2 4 4 4

Cau 12. Giai phuong trinh 2cosx = -1 dugc nghiém la

AT ez B.\Zikmkezt. C1-ZiM ezl p 222 ponkez

3 2 3 3 3 3

Cau 13. Tap nghiém cua phuong trinh 2sin2x+1=0 la

A S=1-Z i kon ! E  iank e, I —+k7z kel

12 12 6

C.S=1-" v inl® sknikez!. D. S={-Z1kox —+k27z kel
12 12 6

Cau 14. Goi X la tap nghiém cta phuong trinh cos (g + 15°J = sinx. Ménh dé nao duéi day ding?

A.290°e X . B. 220°e€ X'. C. 240°e X . D. 200°€ X .

Cau 15. Nghi¢m cua phuong trinh tanx = # dugc biéu dién trén dudng

tron luong gidc ¢ hinh bén 13 nhing diém nao?
A.Diém F, diém D. B.Piém C, diém F.
C.Piém €, diém D, diém E, diém F. D. biém E, diém F.

Céu 16. Tim tit ca cac gid tri thyc cia tham s6 m dé phuong trinh sinx —m =1 ¢6 nghiém.

A. 2<m<0. B. m<0. C.m=>1. D. 0<m<1.
Céu 17. Tim tit ca cac gid tri thyc cia tham s6 m dé phuong trinh cosx—m =0 vO nghiém.
A. m e (—o0;-1) U (1;+0) B. m e (—o0;—1]U[1;+00)
C. m e (1;+0) D. m e (—0;-1)
CAu 18. Phuong trinh cos” x + cos”2x + cos” 3x +cos’ 4x = 2 twong duong vGi phuong trinh
A. sinx.sin2x.sin5x =0. B. sin x.sin2x.sin4x =0.
C. cosx.cos2x.cos5x=0. D. cosx.cos2x.cos4x=0.

Céu 19. C6 bao nhiéu sb nguyén m dé phuong trinh 5sinx—12cosx =m c6 nghiém?
A. 13. B. V6 s6. C. 26. D. 27.
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Cau 20. Phuong trinh sin2x+3cosx =0 c6 bao nhiéu nghiém trong khoang (0;7)?

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Céu 21. Tim s6 nghiém ciia phuong trinh sin(cosx) =0 trén doan x €[0;27].
A. 0. B. 1. C.2. D. V6 sd.

Cau 22. Cho phuong trinh: (cosx +1)(cos2x —mcosx) = msin® x . Phuong trinh c6 dung hai
nghiém thudc doan [0;277[} khi va chi khi?

A.m>-1. B.m>-1. C.-1<m<l1. D.—l<m£—%.

Ciu 23. Cho x, 1a mot nghiém cuia phuong trinh sin xcosx +2(sinx + cos x) = 2. Khi'd6 gia tri ctia
P=3+sin2x, la

NG

A. P=3. B.P=3+T. C. P=0. D.P=2.

Céu 24. Cho hai diém 4, B thudc dd thi ham sé y =sinx trén doan

[0;7]. Cac diém C, D thudc truc Ox théa mdn ABCD 14 hinh chit /@W $ .

D SN
nhatva CD = ZT” Do dai canh BC bang /’0 \

A.ﬁ. B. 1. C.l. D.ﬁ.
2 2 2
Cau 25. Phuong trinh LA % c6 bao nhi€u nghiém?
x
A. V6 s6 nghiém. B. V6 nghiém. C. 3 nghiém. D. 2 nghiém.
Cau 26. S6 nghiém cta phuong trinh V4 —x*.cos3x =0 1a
A. 7. B. 2. C. 4. D. 6.

Céu 27. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m dé ham s y = \/5 —msinx—(m+1)cosx Xac
dinh trén R ?

A. 6. B. 8. C.7. D. 5.
Cau 28. Mot vat nang treo boi mot chiée 10 xo, chuyén dong 1én xudng
qua vi tri cAn bang (hinh v&). Khoang cach & tir vat dén vi tri cdn bang
& thoi diém ¢ gidy duoc tinh theo cong thirc / = |d| trong d6
d =5sin 61 =4 cos6f v6i d duge tinh bang centimet. Ta quy udc rang
d >0 khi vat ¢ trén vi tri can béng, d <0 khi vat & dudi vi tri can
bang. Hoi trong gidy dau tién, ¢ bao nhiéu thoi diém vat ¢ xa vi tri

can bang nhat?
A. 0. B. 4.
C. 1. D. 2.
Ciu 29. Hang ngay, muc nudc clia con kénh 1én xudng theo thily tridu. Do sau 4 (m)cua myc

nude trong kénh tinh theo thoi gian 7(h) duogc cho béi cong thirc /= 3cos (%t + %} +12.

Khi ndo myc nudc cua kénh 13 cao nhat véi thoi gian ngan nhat?
A. 1=22(h). B. t=15(h). C. 1=14(h). D. 1=10(h).
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Cau 30. SO nghiém cua phuong trinh sin"” x —cos™'® x = 2(sin2°17 x—cos™"® x) +cos2x trén

[-10;30] la
A. 46. B. 51. C. 50. D. 44.

II1. Cau héi ty luan.
Bai 1. Tim tap xac dinh cua cac ham sb:

a) y= 3 b) y= tan x +1 ¢) y-= cot2x
sin’ x —cos’ x cOs x — €08 3x 4 1—+/cos2x +2
Bai 2. Tim gi4 trj 16n nhit, nho nhét (néu c6) cua cac ham sé:
a) y=3-2[sinx| b) y=2cos(x+%}+3
c) y=\/5—2coszx.sin2x d) y=2sin*x—cos2x
€) y=sinx++/3cosx f) y=sin*x+cos*x

Bai 3. Gidi cac phuong trinh luong giac sau:
a) sin2x = _71 v6ix e (0;7)
b) cos(x+15°)+2cos’ 75° =1 véi x e [—1800;2700]
¢) cos* T —sin* X =1 v6i x e |:—£;7Z’j
2 2 2
. . . 3z
d) cos2x—sin2x =+/2sin3x vdi xe 0;7

Bai 4. Giai cac phuong trinh luong giac sau:

a) sin’ x+cos2x+3sinx+3=0 b) cos2x—3sinx—2=0
) 2cos’ x+3sinx—3=0 d) tan§+1—200t§:0
3
€) — —23cotx—6=0 f) 2cosxcos2x =1+cos2x+cos3x
sin” x
g) V3sinx+cosx=1 h) 5sin2x+12cos2x =13
1) \/gsin7x—cos7x=2sin(5x—%j j) 4cos’ 2x+3sin2xcos2x +sin’ 2x =4
k) 3(sinx+cosx)+2sin2x+3=0 1) sinx—cosx+4sinxcosx+1=0
Bai 5. Gidi cac phuong trinh lugng giac sau:
a) 1+cosx+sinx+sin2x+2cos2x =0 b) sin2x—cos2x =3sinx+cosx—2
¢) sin2x+2005x—sinx—1_0 (1—2sinx)c0sx _
tanx +~/3 (1+2sinx)(1-sinx)

Bai 6. Tim tat ca cac gia tri ciia m dé phuong trinh (2sin x — 1).(2cos2x+2sinx+m)=3—4cos’ x cO

diang hai nghiém thoa man 0<x< 7.
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CHUONG 2. TO HQP VA XAC SUAT.

I. Ly thuyét.
1. Kién thirc:
- Biét quy tic cong va quy tic nhan, khai niém hoan vi, chinh hop, t6 hop chép k cua n phan tu.
- Biét cong thirc nhj thirc Niu-ton (a+5)".
- Biét khai niém phép thir ngau nhién; khong gian mau; bién c6 lién quan dén phép thir ngau
nhién; dinh nghia c6 dién, dinh nghia thong ké xac suét ciia bién cd.
2. Ky nang.
- Van dung dugc hai quy tac dém co ban trong nhiing tinh hudng théng thuong. Biét dugc khi
nao sir dung quy tac cong, khi nao sir dung quy tac nhan. Tinh dugc sb cac hoan vi, chinh hop, to
hop chap k cuan phén tor va van dung dugc vao bai toan cu thé.
- Khai trién nhi thirc Niu-ton d6i v6i mot sb mii cu thé. Tim duogc hé s cia x* trong khai trién
(ax+5)" thanh da thirc.
- Xac dinh duogc: phép thir ngiu nhién; khong gian mau; bién cb lién quan dén phép thir ngau
nhién va van dung cong thirc tinh xac suét c6 dién vao bai toan cu thé.

II. CAu héi tric nghiém.

Cau 31. Cong thtrc tinh s6 t6 hop chap k ciia n phén tir 1a

! ! ! !
A.ch=""_ B.ck=—""__ C. A= D A4=—""__
(n—k)! (n—k)!k! (n—k)! (n—k)!k!
Cau 32. Cho k, n (k<n) lacac s6 nguyén duong. Ménh dé nao sau day sai?
!
A A =k1CF B.ck=—"" " .C.C =", D. 4 =n!C".
k!.(n—k)!

CAu 33. C6 bao nhiéu sb c6 bén chir s6 khae nhau duge tao thanh tir cac chit s6 1,2,3,4,5?

A. A B. P. C. C. D. P.

Cau 34. Mot t6 ¢6 6 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon 6 hoc sinh di
lao dong, trong d6 c6 ding 2 hoc sinh nam?

A. C2+C. B. C2CY. C. A4 D. C2C;.
Céu 35. Cho tap hop-M ¢6 10 phan tir. SO tap con gdm 2 phan tr cia M 1a
A 4. B. 4. C. C;. D. 10°.

Céu 36. C6 bao nhiéu s6 c6 ba chit s6 dang abc véi a, b, c {0;1;2;3;4;5; 6} théaman a <b<c?
A. 30. B. 20 C. 120 D. 40.
Céu 37. Lap duoc bao nhiéu sb tu nhién ¢ 3 chir s6 khac nhau chon tir tip 4 = {1;2;3;4;5} sao
cho mdi sb lap dugc luon c6 mét chir s 3.
A. 72 B. 36 C. 32 D. 48
Cau 38. Cho cac chitsd 0, 1, 2, 3, 4, 5. Tt cac chit sd d3 cho 1ap dugc bao nhiéu s6 tu nhién
chén co 4 chit s6 va cac chir sb d6i mot bat ky khac nhau.

A. 160 B. 156 C. 752 D. 240
Céu 39. C6 bao nhiéu cach sip xép 5 hoc sinh thanh mét hang doc
A. 5. B. 5! C. 4! D.5.
Ciu 40. Cho da giac 16i » dinh (n >3). SO tam gidc ¢6 3 dinh 1a 3 dinh cla da giac da cho 1a
3
A 4 B. C : % D. n!
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Cau 41. S6 hoan vi ctia » phan tir 1

A. n! B. 2n C.n D. »n".
Cau 42. Tim tap nghiém cta phuong trinh C? +C =4x.
A. {0}. B. {-5:5}. C. {5}. D. {-5;0;5}.

Cau 43. Cho s6 ty nhién » thoa man C? + 4> = 9n. Ménh d& nio sau day la ding?

A. n chiahétcho 7. B.n chiahétcho 5. C. n chiahét cho 2 D. » chia hét cho 3.
Cau 44. Trong mot budi khiéu vii ¢6 20 nam va 18 nit. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon ra mot doi
nam nit dé khiéu vii

A. C%. B. 4. C. C3CL,. D. C\.C..

Céu 45. C6 15 hoc sinh gioi gdm 6 hoc sinh khdi 12, 4 hoc sinh khdi 11 va 5 hoc sinh khéi 10.
Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon ra 6 hoc sinh sao cho mdi khdi ¢6 it nhat 1 hoc sinh?

A. 4249, B. 4250. C. 5005. D. 805.

CAau 46. Tu cac chir s6 0,1, 2, 3, 5 ¢6 thé 1ap dugc bao nhiéu $6 g@)m 4 chir s6 khac nhau va
khong chia hét cho 5

A. 72. B. 120. C. 54. D. 69.

CAu 47. Cho cac chitsb 0, 1, 2, 3, 4, 5. Tu cac chit s6 da cho lap duge bao nhiéu s6 tu nhién
chén co 4 chir s6 va cac chir sb d6i mot bat ky khac nhaus

A. 160. B. 156. C. 752. D. 240.

Céu 48. Xét mot phép thir c6 khong gian mau Qva A 1a mot bién cb cua phép thir d6. Phat biéu
nao dudi day 1a sai ?

A. P(4)=0 khi va chi khi 4 1a chic chin. B. P(4)=1-P(4).

‘ 2z . A
C. Xac suat cia bién co 4 la P(4)= nEQ; D. 0<P(4)<1.
n
Ciau 49. LSp 11B c6 25 doan vién trong dé 10 nam va 15 nit. Chon ngau nhién 3 doan vién trong
16p dé tham duy hoi trai ngay 26 thang 3. Tinh xac sudt dé 3 doan vién duogc chon c¢6 2 nam,1 nit.
RN BT .7 p. 2
115 920 92 92
Céu 50. Mot cai hop chira 6 vién bi do va 4 vién bi xanh. Liy lan luot 2 vién bi tir cai hop do.

Tinh xé4c suat dé vién bi duogc 13y 1an thir 2 13 bi xanh.
A2 B. . c L ..
5 24 12 9
Cau 51. Mét t6 hoe sinh ¢6 7 nam va 3 nit. Chon ngau nhién2 nguoi. Tinh xac suét sao cho 2
nguroi duoc chon déu 1a nit.
L B. .. c.t D. L.
15 15 15 5
Cau 52. Mot 16p ¢6 20 nam sinh va 15 nit sinh. Gi4o vién chon ngiu nhién 4 hoc sinh 1én bang
giai bai tap. Tinh xac suét dé 4 hoc sinh dugc chon ¢ ca nam va nit.
L 2ob B. 201 c. 20 p. 2010,
5236 5236 5263 5236
Céu 53. Thay gido c6 10 cau hoi trac nghiém, trong d6 co 6 cAu dai s6 va 4 cau hinh hoc. Thay
goi ban Nam 1én kiém tra bang cach chon ldy ngau nhién 3 céu hoi trong 10 cau hoi trén dé tra
161. Hoi xac suit dé trong cac cau hoi dugc chon cho ban Nam c6 it nhat mot cau hinh hoc béng
bao nhiéu?

Trang 7



A2 B. L. c. L p. 2.

6 30 6 30

CAu 54. Mot hop co 5 vién bi den va 4vién bi trang. Chon ngau nhién 2 vién bi. Xac sut dé 2
vién bi dugc chon cung mau la

AL B. 2 c. L. D.>.
4 9 9 9
Cau 55. Hé s6 cua x° trong khai trién (1- 2x)10 thanh da thac la
A. —13440. B. -210. C. 210. D. 13440.

m
Cau 56. Gia str (1+X)(1+X+X2)...(1+X+X2 +...+x”)= a, +a,x+a,x’ +...+a,x". Tinh Zar .
r=0

Al B. 1. C. (n+1).. D. n!.
Cau 57. Biét hé sb ctia x? trong khai trién biéu thtrc (1+4x)" 1a 3040. S6 nguyén » bang

A. 24. B. 26. C. 20. D. 28.
Cau 58. Tong Cl,, +C2 o +Coe +...+ C2I6 bang

A 42016 B 22016 +1 C 42016 _1 D 22016 _1
Cau 59. SO ty nhién » thoa man 1.C! +2.C? +...+n.C" =1024 1a

A.n="1. B. n=8. C.n=09. D. n=10.

21

A X 4 A , C L2 .} 2 .

Cau 60. Tim s6 hang khong chira x trong khai trién nhi thire Newton [x - —ZJ , (x #0,neN )
X

A.2°Cl. B. 2°C%. C. -2°CS. D. 2°C].

Ciau 61. Tim s6 hang khong chtra x trong khai trién (xz —lj biét 4> —C? =105
X

A. -3003. B. —-5005. C. 5005. D. 3003.
Cau 62. Tim hé s6 cua s hang chira x° trong khai trién x* (1- x)8

A. -28. B. 70. C. -56. D. s6.

Céu 63. Cho hai dudng thang song song d;d,. Trén d, cO 6 diém phan biét dugc t6 mau do.
Trén d, co 4 diém phan biét duoc t6 mau xanh. Xét tat ca cac tam giac duoc tao thanh khi ndi
céc diém d6 véi nhau: Chon ngdu nhién mot tam giac, khi d6 xac sudt dé thu duoc tam giac c6 hai

dinh mau do 1a

A 2 B.>. c. > D. 2.
2 g 9 7

Céu 64. Cho da giac déu 20 dinh néi tiép trong dudng tron tim O . Chon ngiu nhién 4 dinh cia
da gidc. Xac sudt dé 4 dinh duoc chon 1a 4 dinh ctia mot hinh chit nhat béng
AL B. 2. c. 2. . 2.
216 969 323 9
Ciu 65. Cho n1a s6 nguyén duong théa man 3"C? —3""C! +3"2C? —....+(~1)" C =2048. Hé $0

cua x'" trong khai trién (x+2)"1a

A. 11264 B. 22. C. 220. D. 24.
Céu 66. Tim s6 nguyén duong nthéa man 2C° +5C! +8C? +...+(3n+2)C" =1600.
A.n=5. B.n=7. C. n=10. D. n=8.
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Ciu 67. Cho mot da gidc déu gdm 2 dinh (n > 2,n € N). Chon ngau nhién ba dinh trong s6 2
dinh cua da giac, xac suat dé ba dinh tao thanh mot tam giac vudng la é Tim n?

A.n=35. B.n=4. C.n=10. D.n=38.
Cau 68. T mot nhom hoc sinh cta 16p 10A g@)m 5 ban hoc gi6i moén Toan, 4 ban hoc gidi mon
Ly, 3 ban hoc gidi mén Hoa, 2 ban hoc gidéi mon Van (mSi hoc sinh chi hoc giéi ding mdt mon).
Poan trudng chon ngiu nhién 4 hoc sinh dé tham gia thi kién thirc. Tinh xac suat dé chon duoc 4
hoc sinh sao cho c6 it nhit 1 ban hoc gi6i Toan va it nhét 1 ban hoc giéi Van.
P35 ity Cpo 2L p.p 1001
1001 1001 1001 415

Céu 69. Két qua (b;c) cua vige gieo mot con slic sdc can d6i dong chat hai lan lién tiép, trong @6 b
1a s6 chim xuat hién & 1an thi nhit va ¢ 13 sb cham xuét hién & 1an thir hai duoc thay vao phuong
trinh bac hai x? + bx + ¢ = 0. Tinh x4c suat dé phuong trinh bac hai d6 v6 nghiém.

AL B.2. c.Z D.>.
12 36 36 36
Cau 70. Cho tdp 4 gdm 20 phan tir. C6 bao nhiéu tap con ctia’ 4 khac rong gom hai phan tir 1a
s6 chan?
A.2° 1. B.2* —1. C.2%, D.2".

II1. Cau héi tw luén.
Bai 7. TU 6 chit s6 1,2,3,4,5,6 ¢6 bao nhiéu cach viét céc sd:

a) C6 6 chir sb. b) €6 6 chir s6 d6i mot khac nhau

¢) La s6 1é va c6 6 chir s6 khac nhau. d) La sb chin va co 4 chit sb khac nhau

e) c6 ba chir s6 khac nhau va chia hét cho 5. f) La s6 1én hon 3000 va c6 4 chir s6 khac nhau

g) ¢6 3 chir s6 khac nhau va nho hon 243. h) ¢6 3 chir s6 khac nhau va khong nho hon 243
Bai 8. Tur 6 chit s6 0,1,2,3,4,5 co-bao nhiéu cach viét cc sb:

a) C6 4 chir s6 khac nhau

b) La s6 chin c6 4 chit s6 khac.nhau
¢) La s6 16n hon 2000 va nhé hon 4000 va c6 4 chit sé khac nhau
Bai 9. C6 bao nhiéu cach xép 2 thiy gido va 6 hoc sinh sao cho 2 thiy khong dung canh nhau va:

a) Xép thanh hang ngang dé chup anh b) Xép quanh mot ban tron dé an lién hoan.
Bai 10. M6t t6 ¢6 12 nir va 10 nam. C6 bao nhiéu cach 1ap mot doan cong tac:

a) Co 5 nguoi. b) C6 5 ngudi gdm 3 nam va 2 ni.

¢) C6 5 nguoi trong d6 c6 it nhat 1 ni. d) C6 5 ngudi trong d6 co it nhat 3 nam.

e) C6 5 nguoi trong d6 c6 nhiéu nhat 4 nam f) Co 5 nguoi c6 it nhat 1 nam va it nhét 1 nir,
Bai 11.

a) Mot d6i thanh nién tinh nguyén c6 15 ngudi, gdm 12 nam va 3 nit. Hoi c6 bao nhiéu cach
phan coéng d6i thanh nién tinh nguyén d6 vé gitp d 3 tinh mién nui, sao cho mdi tinh c¢6 4 nam
va 1 nir.

b) Trong mdt mdn hoc, thay gido cé 30 cau hoi khac nhau gdbm 5 cau hoi kho, 10 cau hoi trung
binh, 15 cau héi d&. Tir 30 cau hoi d6 c6 thé 1ap dugc bao nhiéu dé kiém tra gdm 5 cau héi khac
nhau, sao cho trong mdi dé nhit thiét phai c6 du 3 loai cau hoi (kho, trung binh, d&) va sb cau
héi dé khong it hon 2.
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Bai 12. Xét nhj thite (f —lj

X
a) Viét khai trién cua nhi thuec. b) Viét sb hang téng quat cua khai trién trén.
¢) Tim s hang khong phuy thudc x. d) Tim hé sb cia s6 hang chira x*
e) Tim s hang chinh giita cua khai trién. f) Tim s6 hang chira x> cia khai trién
Bai 13. Ching minh dang thirc:
a) 1+4C +4°C> +..+4"C! =5" b)Cy) +C; +.+Cy'=C) +C; +..+C =271

c) C'=2 C'+2°Cl—..+(=1)"2"C! =(-1)" d) 3”(Cf—%Ci+3L2Cj—...+(—1)”3LnC:)=2"

o () +(a) +.r(c) =, f) Cl+4C +6C7 +4C + 0 = 0

n+4

g) 2CE+5CH +4C? + CiP =CE + CL
Bai 14. Gieo mét con stic sic can dbi dong chét 2 1an. Tinh x4c suit cua cac bién cb sau:

a) A "Téng sb chAm xuét hién cia hai lan gieo bang 8".

b) B "Tich s6 cham xudt hién cua hai 1an gieo 13 s6 chin".

¢) C "Tong s6 cham trong hai lan gieo 1a mot s6 chia hét cho 9"

d) D "S6 cham trong hai lan gieo 13 giéng nhau"

e) E "Trong hai lan gieo ca hai lan déu xuat hién s6 nguyén t&"

HG "Lan gieo thir nhét xuét hién mat 6 chAm"

g H" it nhat mot 1an gieo xuat hién mat 6 chAm"

h) I "Khong 14n nao xuét hién mit 6 cham"
Bai 15. Trong mot chiéc hop c6 20 vién bi; trong d6 c¢6 8 vién bi mau do, 7 vién bi mau xanh va 5
vién bi mau vang. Lay ngiu nhién ra ba vién bi. Tinh x4c suit dé:

a) Ba vién ldy ra mau do. b) Ba vién ldy ra cling mau.

¢) Ba vién 14y ra khong c6 qua hai mau. d) Ba vién lay ra c6 it nhat hai vién mau xanh.
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PHAN II. HINH HQC

Chuong 1. CAC PHEP BIEN HINH TRONG MAT PHANG

I. Ly thuyét.
1. Kién thire.
- Biét dinh nghia phép bién hinh, phép doi hinh, phép dong dang va mot sd tinh chit.
- Biét dinh nghia va cac tinh chit ctia cac phép doi hinh: Phép tinh tién, phép dbi xing truc va
phép quay.
- Biét biéu thirc toa do ctia mot s6 phép doi hinh: Phép tinh tién, phép d6i xtmg truc, phép quay.
- Biét dugc dinh nghia va tinh chit cia phép vi tu va biéu thire toa do cua phép vi tu trong trudng
hop co ban.
2. Ky nang.
- Dung duoc anh ctia mot diém, mot doan thang, mot tam giac, mot duong tron qua phép doi
hinh: Phép tinh tién, phép d6i xtg truc va phép vi tu.
- Xac dinh dugc toa d6 anh cua diém, phuong trinh anh cua dudng thing, dudng tron qua phép
doi hinh: Phép tinh tién, phép ddi xing truc va phép vi tu.
- Biét 4p dung céac phép doi hinh, phép ddng dang di hoc dé giai quyét mot s6 bai toan.

I1. Bai tip tric nghiém

Céu 1. Tim ménh d& dung trong cac ménh dé sau:
A. Phép tinh tién theo vecto v bién M thanh M thi v=M"M .
B. Phép tinh tién 12 phép dong nhat khi vecto tinh tién 1a 0.
C. Phép tinh tién theo vecto v bién M thanh M' va N thanh N' thi t&r gidc MNM'N' 1a hinh
binh hanh.
D. Phép tinh tién theo vecto v bién dudng tron (O;R) thanh duong tron (O;R).

Cau 2. Cho tam gidc ABC c6 trongtaim G, Goi D,E,F lan luot 1a trung diém cua cac canh
BC,CA,AB . Ménh dé nao sau day la sai.
A.T_(F)=E B. T (B)=F C.7,.(4)=G D.7,_(D)=G
2 2
Céu 3. Trong mit phang toa 40 Oxy, phép tinh tién theo vecto v(2;-3) bién dudng thang
d : 2x+3y —1=0thanh duong thing d’ c6 phuong trinh
A.3x+2y-1=0 B. 2x+3y+4=0 C.3x+2y+1=0 D. 2x+3y+1=0

Céau 4. Trong mat phang toa dd Oxy, phép tinh tién theo vecto v(3;-2) bién dudng tron c6
phuong trinh (C): % + (y-1)* =1 thanh duong tron (C°) ¢6 phuong trinh:

A. (x-3 +(y+1)7 =1 B. (x+3) +(y+1)° =1

C.(x+3) +(y+1)’ =4 D. (x-3)Y+(y-1°=4

Cau 5. Cho hinh vuong 4BCD tam [.Goi E,F,G,H lan luot 1a trung diém cua céac canh
DA, AB,BC,CD . Phép ddi xung truc AC bién:

A.AIED thanh AIGC  B.AIFB thanh AIGB C.AIBG thanh AIDH  D.AIGC thanh AIFA
Ciau 6. Trong mit phang cho hai duong thang a va b tao v6i nhau goc 60° . Co bao nhiéu phép
d6i xtmg truc bién @ thanh b.

A. Mot B. Hai C.Ba D. Bon
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Céu 7. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao ding?

A. Tam giac déu c6 vo s truc ddi xing

B. Mot hinh ¢6 v6 s truc dbi xtmg thi hinh d6 phai 1a duong tron

C. Hinh gdm hai dudng thing vudng goc c6 vo sb truc ddi xtng

D. Hinh tron c¢6 v6 sb truc ddi ximg
Ciu 8. C6 bao nhiéu phép d6i xtg truc bién mot hinh chir nhat thanh chinh n6?

A. Khoéng co B. Mot C. Hai D. Vo sb
Cau 9. Cho hai diém 4, B cing phia v6i dudng thang d. Goi A',B' lan luot 1a hinh chiéu ciia 4, B
trén duong thang d. Tim vi tri diém C trén d dé chu vi tam gidc 4BC nho nhat.

A. C trung véi A' B. C trung v6i B'

C. C latrung diém cta 4'B' D. Vi tri khac
Céau 10. Hinh nao dudi day vira c6 tAm ddi xing vira c6 truc ddi xiang?

A. Hinh binh hanh B. Hinh chir nhat C. Hinh tam giac déu... D. Hinh tam gidc can
Cau 11. Cho mot tam giac ABC tam O . Goi D,E,F lan luot 1a trung diém cac canh BC,CA, AB .
Ménh d& nao sau diy ding?

A. Oy, (AODC) = AOFA B. O,y (AMOF) = ABOD

C. 0, ,y,(AOB) = AAOC D. Q.. (AOFE) = AODE

Céu 12. Cho hinh thang 4BCD c¢6 AD//BCva AD =2BC. Goi O 1a giao diém hai dudng chéo
hinh thang. Phép vi tu tam A4 bién C thanh O co ti s6 vi tu 1a:

A k=2 B. k=2 C. k=2 D. k=3
2 3
Céu 13. C6 bao nhiéu phép vi ty bién mot dudng tron thanh chinh nd?
A. Khong c6 phép vi tu nao B. C6 mdt phép vi ty duy nhét
C. C6 hai phép vi tu D. C6 v sb phép vi tu

Céu 14. Trong mat phang toa d0 Oxy cho dudng thiang d c6 phuong trinh: 3x+ y+6=0. Qua
phép vi ty tim O(0;0) ti s6 k =2, dudng thing d bién thanh duong thing d’ c6 phuong trinh.

A. 3x+y-6=0 B. 3x+y+12=0 C.3x+y+12=0 D.3x+y+18=0
Céu 15. Trong mit phing toa do Oxy cho dudng tron (C): x> + y* —4x+6y—3=0. Qua phép vi tu
tam H(1;3) ti s6k = -2, dudng tron (C) bién thanh dudng tron (C°) ¢6 phuong trinh:

A. %+ +2x—-30y+160=0 B. X’ +1* -2x-30y+162=0

C.x +9 +2x-30y+162=0 D. x> +y* —=2x-30y+160=0
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CHUONG II. QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN

I. Ly thuyét.
1. Kién thire.
- Biét cach xac dinh mit phang trong khong gian, khai niém vé hinh chép, hinh ling tru.
- Biét khai niém va cac tinh chit vé duong thing song song v6i duong thing, dudng thing song
song v6i mit phiang va hai mit phing song song.
- Biét cach chimg minh dudng thing song song véi dudng thing, duong thing song song véi
mat phang va hai mit phang song song.
- Biét cach xac dinh thiét dién cua hinh choép, hinh lang tru cat boi mat phéng.
2. Ky nang.
- Thanh thao xéac dinh giao diém cua duong thang va mat phing, giao tuyén ctia hai mit phéng.
- Biét ching minh duong thang song song v&i duong thang, duong thang song song v4i mit
phéng va hai mit phang song song.
- Biét tim thiét dién cua hinh chop, hinh lang tru cit boi mot mat phéng va bude dau biét nhan
dang thiét dién va giai quyét mot sd bai toan vé thiét dién.
- Biét 4p dung mot sé tinh chit dudng thing song song v6i dudng thing, duong thing song song
v6i mat phiang va hai mit phing song song dé giai quyét mot s6 bai toan.

I Bai tip tric nghiém.
Cau 16. Cho bdn diém 4,B,C,D khong cung nam trong mot mat phéng. Trén 4B, AD lan luot léy
cac diém M va N sao cho MN citBDtail . Diém 7 khong thudc mit phang nao sao ddy ?

A. (BCD) B. (4BD) C. (CMN) D. (ACD).
Céu 17. Cho ti dién ABCD,G 1a trong tdm ctiia ABCD . Giao tuyén ctia mit phiang (ACD)va
(GAB) 1a

A. AM (M latrung diém A4B) B. AN (N latrung diém cua CD)

C. AH (H lahinh chiéu cua B trén CD) D. AK (K 1ahinh chiéu cta C trén BD)

Céu 18. Cho hinh chép S:ABCD , AC "BD =M ,ABCD = N . Giao tuyén cia hai mit phang
(SAC)va(SBD)la dudng thang

A. SN B. sC C. SB D. sSm
Cau 19. Cho hinh chép S.4ABCD . Piém C' ndm trén canh SC. Thiét dién cua hinh choép cat boi
mit phiang (ABC'") 1a mot da giac c6 bao nhiéu canh?

A3 B. 4 C.s5 D.6
Cau 20. Cho hinh choép S.4BCD c6 day ABCD 1a mot hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot 1a
trung diém cac canh 4B, AD, SC . Thiét dién cta hinh chép v6i mp (MNP)1a mot da giac ¢ bao
nhiéu canh?

A3 B. 4 C.sS D.6
Cau 21. Cho t&t dién ABCD. O 12 mdt diém bén trong tam giac BCD. M 1a mot diém trén 40.
1,J 1a hai diém trén BC,BD. IJ cat CD tai K, BO cit IJ tai E va ciat CD tai H, ME cit AH tai
F . Giao tuyén cta hai mat phang (ML) va (ACD) la

A. KM B. 4K C. MF D. KF
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Céu 22. Cho hai dudng thang « va b. Diéu kién nio sau ddy du dé két luan « va b chéo nhau?
A. a va b khong c6 diém chung
B. a va b la hai canh ciia mot tr dién
C. a va b nam trén hai mat phang phéan biét.
D. a va b khong cing nam trén bt ky mat phing nao
Céu 23. Cho duong thang ¢ niam trén mit phing (P), duong thang b cit (P) tai diém O va O
khong thude a. Vi tri twong ddi ctia a va b 1a
A. chéo nhau. B. cit nhau. C. song song. D. trung nhau.
Céu 24. Hay chon cau khang dinh dung.
A. Néu ba miat phing cit nhau theo ba giao tuyén thi ba giao tuyén d6 dong qui.
B. Néu hai mit phing 1an luot chira hai dudng thang song song thi giao tuyén (néu ¢6) ctia chung
s& song song v6i ca hai dudng thang do.
C. Néu hai dudng thang a va b chéo nhau thi c6 hai dudong thing p va ¢ song song voi nhau
ma mdi dudng déu cit ca a va b.
D. Hai dudng thang phan biét cing ndm trong mot mit phing thi khong chéo nhau.
Céau 25. Cho hinh chép S.4BCD c6 day la hinh binh hanh. Goi 4, B',C’,D’ lan luot 14 trung diém
cua SA4,SB,SC,SD . Pudng thing nao sau day khéng song song voi duong thing A'B'?
A. 4B. B. CD. C.CD D. sC.
Cau 26. Cho hinh chop S.4BCD c¢6 day ABCD la hinh thang, AD//BC, AD =2BC. M la trung
diém S4. Mt phang (MBC) cat hinh chép theo'thiét dién 1a
A. Tam gidc MBC . B. Hinh binh hanh.
C. Hinh thang vuong. D. Hinh chir nhat.
Céu 27. Cho hinh chép S.4BCD c¢o'diy ABCD 1 hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 13 trung
diém AD va BC. Giao tuyén ciia hai mét phang (SMN) va (S4C) la
A. SD. B. SO (O latam hinh binh hanh ABCD).
C. SG (G latrung diém AB). D. SF (F latrung diém CD).
Céu 28. Cho hinh ¢chép S.4BCD c¢6 didy ABCD 1 hinh binh hanh. Goi 7 va J 1an lugt 13 trung
diém cua S4 va SB . Khang dinh nao sau day sai ?
A. IJCD 14 hinh thang. B. (S4B)N(IBC)=IB.

C. (SBD)N(JCD) = JD. D. (14C)N(JBD)= A0 (O latam ABCD)
Céu 29. Cho hinh chép S.4BCD . Mit phang (P) cit S4,SB,SC,SD lan luot tai M,N,P,0. Piém
O la giao diém ctia AC vaBD va I la giao diém ciia MPva NQ.Khing dinh ndo sau day sai ?

A. S,1,0 thang hang. B. MP,NQ,SO ddng quy.

C. (MNP)NSD=Q. D. (MNP)N\(SBD) = ND.

Céu 30. Cho tt dién ABCD, M,N va P lan luot 13 trung diém 4B, AC,CD. Mp(a) qua MN va
P cat tir dién ABCD theo thiét dién la da gidc (7). Khing dinh nao sau day ding ?
A. (T) la hinh chir nhat. B. (T) la tamgidc.
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C. (T) 1a hinh binh hanh. D. (7) 1a hinh thang.
Cau 31. Cho tir dién ABCD. I va J theo thi tu 1a trung diém cua 4D va AC, G la trong tam
tam giac BCD . Giao tuyén cua hai mit phing (GLJ) va (BCD) la duong thang:

A. Qua ] vasong song vo1 AB. B. Qua J va song song v61 BD.
C. Qua G vasong song vdi CD. D. Qua G vasong song voi BC.

Céau 32. Cho hinh chép tir gidc S.4BCD . Goi M, N lan luot 1a trung diém cia S4 vaSC . Khang
dinh nao sau day ding?

A. MN//(ABCD). B. MN//(SAB) C. MN//(SCD). D. MN//(SBC).
Cau 33. Cho tir dién ABCD v&i M, N lan luot 1a trong tam cac tam gidc ABD,BCD. X¢ét cac
khang dinh sau:

(I). MN//(4BC) (ID). MN//(BCD)

III. MN//(ACD) (IV). MN//(4BD)

Cac ménh dé nao dung?

A. L IL B. 11, III. C. 11, IV. D. 1, IV.

Céu 34. Cho hinh chép S.4BCD ¢6 didy ABCD 1a hinh binh-hanh. M3t phing (P) qua BD va
song song v&i SA, mp(P) cit SC tai K. Chon khing dinh dtng
A. SK =2KC. B. SK =3KC. C. SK =KC. D.2SK =3KC.

Céu 35. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 didy ABCD 1a hinh chit nhat tim O .M 14 trung diém cia
OC , mit phang (P) qua M song song v6i SA va BD. Thiét dién ctia hinh chép véi mp(P) la
A. Hinh tam giéc. B. Hinh binh hanh. C. Hinh chir nhat. D. Hinh ngii giéc.
Cau 36. Cho tir dién ABCD c6 AB = CD . Miat phing (P) qua trung diém ciia AC va song song
véi AB,CD cit ABCD theo thiét dién la
A. Hinh tam giac. B.Hinh vuong. C. Hinh thoi. D. Hinh chit nhat.

CAu 37. Cho bon ménh dé sau:

(1) Néu hai mit phang (a) va () song song véi nhau thi moi duong thang nam trong mit
phang () déu song song véi ().

(2) Hai duong thang nam trén hai mat phang song song thi song song véi nhau.

(3) Trong khong gian hai dudng thing khong c6 diém chung thi chéo nhau.

(4) C6thé tim duogc hai duong thing song song ma mdi dudng thiang cit dong thoi hai duong
thang ¢héo nhau cho trudc.

Trong cac ménh dé trén c6 bao nhiéu ménh dé sai?

A. 4. B. 2. C.1. D. 3.

Cau 38. Tim khing dinh sai trong cac khang dinh sau day ?

A. Néu hai mit phing song song cung cit mit phang thir ba thi hai giao tuyén tao thanh song
song v&i nhau.

B. Ba mit phang d6i mot song song chin trén hai dudng thing chéo nhau nhiing doan thing
tuong ung ti 1€.

C. Néu mit phing (P) song song vGi mat phing (Q) thi moi dudng thing nim trén mit phing

(P) déu song song v4i mat phing (0).
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D. Néu mat phang (P) c6 chira hai duong thang phan biét va hai duong thing d6 cing song
song v6i mit phiang (Q) thi mat phing (P) song song v6i mdt phéng (0)-

Céu 39. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF c6 tam lan luot 1a O va O', khong cing nam

trong mot mat phang. Goi M 1a trung diém AB, xét cac khiang dinh sau:

(1):(ADF)//(BCE); (11):(MOO') /| (ADF);

(111):(MOO')//(BCE); (1v):(ACE)//(BDF)

Nhiing khing dinh nao trong cac khang dinh trén 13 ding?

A. (I). B. (1),(1).

C. (1),(ar),(11). D. (1),(a),(11),(1v).
Céu 40. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Ménh dé nao sau day sai?

A. (4ABB'A") I/ (CDD'C). B. (BDA') I/ (D'B'C).

C. (BA'D') // (ADC). D. (ACD') // (A'C'B).

Cau 41. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O . Goi M, N, P theo thi
tir 1a trung diém cua SA, SD va AB.Khing dinh nao sau ddy diing?

A. (NOM) cit (OPM). B. (MON) // (SBC).

C. (PON)~(MNP) = NP. D. (NMP) // (SBD).
Céu 42. Cho hinh binh hanh 4BCD. Qua 4,B,C,D lan lugt v& céc tia Ax, By, Cz, Dt & cing phia
so v6i mit phing (ABCD), song song v6i nhau va khong thudc (4BCD). Mot mit phing (P) cat
Ax, By, Cz, Dr tuong ung tai A',B',C',D" sao c¢ho A4'=3, BB'=5, CC'=4. Tinh DD'.

A. 4. B. 6. C.2. D. 12.
CAu 43. Cho hinh chop S.4ABCD.¢6 ddy ABCD la hinh thang va AD// BC. Goi M la trong tAm

tam giac SAD, N 1a diém thude doan AC sao cho NA = NTC , P 13 diém thudc doan CD sao cho

PD = % Khi d6, ménh @& nao sau day ding?

A. Giao tuyén cliahai mit phang (SBC) va (MNP) 1a mot duong thang song song v6i BC.

B. MN cit.(SBC).

C. (MNP)//(SAD).

D. MN//(SBC) va (MNP)//(SBC)
Céu 44. Cho hinh ling tru ABCA'B'C'. Goi I,J,K lan luot 1a trong tdm cta cac tam giac ABC,
ACC', A'B'C'. Mit phing nao sau ddy song song v6i mit phing (IJK)?

A. (44'C). B. (4'BC"). C. (4BC). D. (BB'C').
Céau 45. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Lay diém M trén AB véi AB=4AM , d¢iém N trén DD/
v6i ND=3ND' vadiém P trén B'C’' voi B'C' =4B'P. Cac ménh dé sau ménh dé nao dung ?

A. (MNP) song song véi (AB'D'). B. (MNP) song song v6i (AC'D")
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C. MN song song voi AP . D. Ca ba cau trén déu sai.

I11. Bai tap tw luan.
Bai 1. Cho hinh chép S.4ABCD cé day 1a hinh binh hanh tim O; M, N lan luot 13 trung diém coa
cac canh S4,SC. Goi (P)la mit phang qua M, Nva B .
1. Tim giao tuyén cta (P) voi cac miat phing (S4B),(SBC).
2. Tim giao diém I cua duong thang SO véi mp (P)va giao diem K cua duong thang SD voéi
mit phang (P).
3. Xéc dinh giao tuyén cua (P) v6i cac mit phing (S4D)va mit phiang (SCD).
4. Xac dinh cac giao diém E, F ctia cac dudng thang DA, DC v&i mit phang (P) va chimng t6 3
diém E, B, F thang hang.
5. Xéc dinh thiét dién cua hinh chop S.ABCD cit boi mit phang (P).
Bai 2. Cho tir dién ABCD. Goi I,J tuong (mg 1a trung diém cua BC va AC. M1a diém tuy y
trén canh AD.
1. Tim giao tuyén d ctia hai mit phang (MLJ) va (ABD).
2.Goi N la giao diém ctia BD va giao tuyén d; K la giao diém cua IN va JM . Tim giao tuyén
clia hai mt phang (4BK)va (MLJ).
Bai 3. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a, S4=SB=a, SC=SD = a\/g . Goi
E.F lan luot 1a trung diém cta S4,SB3; M 1a mot diém thudc BC sao cho BM = x (0<x<a).
1. Xéc dinh thiét dién cua hinh chép va mat phang (MEF). Thiét dién 14 hinh gi?
2. Tinh dién tich thiét di¢n theo a va x.
Bai 4. Cho tir dién ABCD. Goi G la trong tam cua tu dién.
1. Chimg minh rang AG di qua trong tdm cta tam giac BCD.
2.Goi 1,J,K,Q lan luot 1a trong tam cac tam gidc 4ABC, ACD,BCD,ABD .
a) Chimng minh rang: 1J //BD
b) Chitng minh rang: 4K, BJ,CQ, DI ddng quy

Bai 5. Cho hinh chép S.4ABC va mot diém M nim trong tam gidc ABC. Cac duong thing qua M
lan luot song song voi SA4,SB,SC cit cac mit (SBC),(SCA),(SAB) tai A',B',C".

1.Goi N 1a giao diém ctua SA' v6i BC.CMR : diém 4,M,N thiang hang va tir d6 suy ra cach

dung diém A'.
MA'+MB'+MC' _

SB SC

Bai 6. Cho hinh chop tir giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh cht nhat, tam O . Goi M ,N E,F lan
luot 1a trong tam cac tam giac SAB,SBC,SCD, SAD . Chtirng minh ré“mg:

1. Bén diém M, N, E, F dong phang.

2. Tt giac MNEF 1a hinh thoi.

1.

2. Chimg minh rang:

Trang 17



3. Ba dudng ME, NF,SO dong quy.
Bai 7. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang, day 16n AB=2CD . Goi M,N,E la
trung diém SB,SC, AB.

1. Chimg minh rang: MN//(SDE).

2. Xéc dinh giao tuyén d cua (AMN) va (ABCD).

3. Goi / 14 giao diém ctia SD va (AMN). Dyng thiét dién cua hinh chép cat boi (AMN).

4. Tim giao diém Q cua BD va mit phang (AMN).

5. Chung minh giao diém P ciia MN va Al luén nam trén mot duong thang c¢b dinhkhi M va

N di dong trén SB, SC sao cho MN//BC.
Bai 8. Cho hinh chop S.ABC; G la trong tam tam giac ABC; Goi M,N,P,O,R,H 1an luot 1a
trung diém cia S4,SC,CB, BA,ON, AG .

1. Chimg minh rang: S,R,G thang hang va SG=2MH =4RG .

2. Goi G’ la trong tAm tam giac SBC. CMR: GG'//(SAB),GG'//(SAC).

3. Mt phing (@) qua GG' va song song véi BC. Xéc dinh thiét dién ctia hinh chép cit béi (a).

Bai 9. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day la tir giac 16i. Goi M ;N 1an lwot 13 trong tAm cac tam giac
SAB va SAD. E 1a trung diém cta BC.

1. Chimng minh rang: MN//BD .

2. Xac dinh thiét dién ctia hinh chop S.4BCD khi cit béi mit phiang (MNE).

3. Goi H,L lan luot 13 cac giao diém cua mit phang (MNE) véi cac canh SB va SD.

Chung minh rang: LH//BD .

4. Goi O 1a giao ctia hai dudng chéo 4C va BD. Xac dinh thiét dién cua hinh chop khi cit boi

mit phang 0 diqua O va song song v6i AB va SC . Thiét dién d6 1a hinh gi?.
Bai 10. Cho hinh chép S.4BCD c¢ ddy 14 hinh binh hanh. Goi M 14 trung diém cua SC, (P) la
mit phiang qua AM va song song v6i BD.

1. Xéc dinh thiét dién ciia hinh chép khi cét bdi mit phang (P).

2. Goi E,F lan luotla giao diém cua (P) véi cac canh SB va SD. Hay tim ti s6 dién tich tam

gidc SME vatam giac SBC; ti s6 dién tich tam giac SMF va tam giac SCD.

3. Goi K la giao diém cua ME v6i CB, J 1a giao diém cua MF v6i CD. Chimg minh ba diém

K, 4,J-nam trén mot dudng thang song song voi EF .

4. Tinh ti s 2L

KJ

Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tim O . Goi £ va F lan luot
1a trung diém cta S4 va CD.

1. Chimg minh: (OEF)//(SBC).

2. Goi M la trung diém cta SD va N la trung diém cta OE. Chimg minh MN//(SBC).
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3. Goi I va J lan luot 1a trung diém cia BC va AD. Xac dinh giao diém G cua EF va mat
phang (S/). Chimg minh: G 1 trong tm tam giac SAF.
Bai 12. Cho lang tru tam giac ABC.AB'C’. Goi M 1a trung diém cua B'C'.
1. Gid str: (44'M) cit BC tai N .Chtng minh rang: AN/A'M .
2. Ching minh rang: AC'//(BA'M).
3. Tim giao tuyén cua hai mit phang (4B'C’) va (A4BC).
4. E 1a trung diém cta AB. Xac dinh thiét dién cta hinh ling tru cdt béi («) qua E va song
song voi ABva AC'.
Bai 13. Cho lang tru ABC.AB'C'. Goi 1,J,K lan luot 13 trong tAm cua cic tam gide ABC; ACC'
va ABC'.
1. Chimg minh rang: LJ//(ABC'); KJ//(BCC'B').
2. Chimg minh rang: (KLJ)//(BCC'B).
3. M,N,P lan luot 1a trung diém cia 44, AC va B'C'. Xéac dinh thiét dién cua hinh lang tru cét
boi (MNP).
Bai 14. Cho hinh chép S.4BC, M, N, F lan luot 1a trung diém cta AB, AC va SC.
1. Xé4c dinh thiét dién cta hinh chép khi cit boi mét phang (P) qua MN va song song véi AF

2. Xéc dinh thiét dién ctia hinh chép khi cat boi mat phing (Q) qua A va song song véi (P).
3.Goi H,K lan luot 1a cac giao diém cta (P) véi cac canh SB va SC, Chung minh: HM, KN, S4
dong quy (tai D)
4. Gia sir SAB va SAC 1a cac tam giac vudng dinh A4 . Chu vi tam giac SBC bang p . Tinh chu
vi tam gidc DHK .

Bai 15. Cho hinh hop ABCD.AB'C'D' .
1. Chiing minh rang: (BDA4')//(B'D'C").
2. Ching minh rang: duong chéo AC' di qua trong tim G, va G, ciia 2 tam giac BDA' va BDC
VA 4G, =G,G, =G,C".
3. M latrung diém cta BC. X4c dinh thiét di¢n ctia hinh hop cit bdi (@) qua M va song song
voi (A'BD).
4.Goi E va F lanluotla 2 diém di dong trén 2 canh AB va A'D sao cho EA=kEB, FD'=kFA'
( k>0). Chirng minh rang: EF song song v6i mot mit phang cd dinh khi k& thay doi.
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PHAN III: CAC PE THI THAM KHAO
PE MINH HQOA GIUA HQC KY I

wkk
Phan 1: Tric nghi¢ém khach quan (4 diém)
Cau 1. Him s6 y=—2% x4c dinh khi va chi khi
cosx—1
A . x#k2n, kelZ. B. x#kr, keZ. C.x¢%+k7r,keZ. D.x#rx+k2n, keZ.

Céu 2. Trong cac ham sb sau, ham sd nao 1a ham s chin?
A. y=sinx. B. y=cosx. C.y=sinx+1. D. y =sin2x.

Cau 3. Mén}} dé nao sau day la sai? ’ ‘
A. Ham s0 y =tanx tuan hoan véi chuky ~. = B.Ham s0 y =sinx tuan hoan véi chu ky 27.
C.Ham s6 y=c0sx tuan hoanvéi chuky 27. D.Ham s y = cotx tuin hoan véi chu ky 27.

. A \ e 17 v T , A, \ A T
Cau 4. Goi M ,m lan luogt 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham so y = 2cos (x +§j

Tinh P=M—-m.

A. P=22. B. P=4. C.P=+2. D. P=2.
Céu 5. Chon ménh dé dung trong cdc ménh dé sau?

A.Ham s6 y = tanx dong bién cac khoang (k27,7 +k2x), k € L.

B. Ham s0 y = tanx dong bién trong cac khoang (7 + k27,27 +k27), k€ L.
C.Ham s6 y = tanx ddng bién cac khoang (—% +k7z,%+k7z}, kel.

D. Haimsd y = tanx ddng bién trén tap xac dinh.
Cau 6. Do thi ham sd nao sau day c6 duong tiém can?

A. y=sindx B. y=cos3x C. y=tan2 D. y=cotx
Cau 7. Giai phuong trinh sin3x =sinx ta dugc tap nghiém cia phuong trinh 1a
A ZtknkeZ!. B. {kmkeZ;=+1Z 17}
4 42
T
C. {Z+k2n,keZ}. D. {kZTc, keZ}.
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CAu 8. Cho phuong trinh: cos2x+sinx—1=0 (*). Bang cach dit #=sinx (-1<¢<1) thi phuong
trinh (*) tré thanh phuong trinh nao sau day?

A. 262 +1=0. B.#+t-2=0. C. 2 +t-2=0. D. - +t=0.
Cau 9. Goi M, m lan luot 14 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét ciia ham s6 y =sinx++/3cosx+1.

Tinh Mm.
A. 3. B. 3. C. 4. D. 6.

Céu 10. Cac thanh phd 4, B, C duoc ndi véi nhau bdi cac con duong nhu hinh v&. Héi ¢ bao
nhiéu cach di tir thanh phd 4 dén thanh phé C ma qua thanh phd B chi mot 1an?
A
e

A. 8. B. 12. C.6. D. 4.

Cau 11. Mot cau lac bo ¢6 25 thanh vién. S6 cach chon mét ban quan Ii gém I chu tich, 1pho
chu tich va Ithu ki 1a
A. 13800. B. 5600. C. 12000. D. 6900 .

Céu 12. Trong mit phang toa d6 Oxy, phép tinh tién theo ;(1; 2) bién diém M (~1;4) thanh diém
M thi

A. M(0;6). B. M(6:0). C. M (0:0). D. M '(0;-6).
Ciau 13. Trong mit phang toa d0 Oxy, phép vi tu tim H(1;2) ti s6 k =-3 diém M (4;7) bién
thanh diém M c6 toa do

A. M'(-13;-8). B. M (8;13). C. M'(-8-13) . D. M'(-813).
Céu 14. Yéu t6 ndo sau day xac dinh mét mit phang duy nhat?

A. Ba diém B. M6t diém va mot dudng thing

C. Hai dudng thang cat nhau D. Bon diém

Céu 15. Cho bdn diém khong dong phang, ta c6 thé xac dinh dugc nhiéu nhit bao nhiéu mit
phang phan biét tir bon diém da cho?
A2 B.3 C.4 D.6.

Céu 16. Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau:

A. Hai mat phang c6 mot diém chung thi chting con ¢ vo s6 diém chung khéc nita.

B. Hai mit phang phan biét c6 mot diém chung thi ching c6 mot duong thang chung duy nht.

C. Hai mit phiang c6 mot diém chung thi chung c6 mot dudng thang chung duy nht.

D. Néu ba diém phan biét M, N, P cing thudc hai mit phang phéan biét thi chung thang hang.
Phin 2: Ty luin (6 diém)
Cau 17. (2 diém)

1. Giai cac phuong trinh sau:

1 1 2

a) 2sin’ x—sin2x—cos’ x =2 b) — + =—
sin2x cos2x sindx
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2. Tim m dé phuong trinh cos2x — (2m +1)cosx +m+1=0 c6 nghiém xe(% Tﬂj

Céu 18. (1,5 diém)
1. C6 thé 1ap dugc bao nhiéu sb tu nhién c6 3 chit s6 khac nhau chon tir tip A= {0;1;2;3;4; 5}

sao cho mdi s6 1ap dugc luon c6 mat chir $b 5.

2. Trong kho dén trang tri dang con 5 bong dén loai I, 7 bong dén loai IT, cac bong dén déu
khac nhau vé& mau sic va hinh dang. Ly ra 5 bong dén bat ky. Hoi c6 bao nhiéu kha ning xay
ra sO bong dén loai I nhidu hon s bong dén loai 117

Céu 19. (2,5 diém)

Cho hinh chép S.4BCD va M 1a diém tily y trong tam giac SCD. Biét AB khong song song voi
CD.
1. X4c dinh giao tuyén cta hai mit phang (SBM ) va (SAC).
2. Xac dinh giao diém clia dudng thang MB va mit phing (SAC)?
3. Tim thiét dién ctia mat phang (M4B) véi hinh chop S.ABCD .
PE MINH HQA HOC KY I

*kk

Phin 1: Tric nghiém khach quan (4 diém)
Cau 1: Trong khong gian cho ba duong thang a,b,c . Biét rang a // b va hai duong thang a, ¢
chéo nhau. Khing dinh nao sau day 1a dung?

A. Hai duong thing b va ¢ song song hodc chéo nhau.

B. Hai dudng thang b va c tring nhauhoic chéo nhau.

C. Hai dudng thing b va ¢ tring nhau hodc song song.

D. Hai duong thang b va ¢ cit nhau hodc chéo nhau.
Cau 2: Ho nghiém cua phuong trinh sin3x=0 la

A. x=km B.xzk—ﬂ- C.x:k—ﬂ- D.x:kz—ﬂ-

6 3 3

Cau 3: Trong khong gian, cho cac ménh dé:
I. Hai mat phang phan biét cliing song song voi mot mit phang thi song song v6i nhau.
II. Hai mat phang phan biét chira hai duong thang song song thi chiing cit nhau theo mét giao
tuyén song song voi hai duong thing do.

II1. Néu duong thing « song song v6i duong thing b, dudng thang b nidm trén mit phang (P)
thi duong thang ¢ song song v6i mit phang (P) .
S6 ménh dé dung trong cac ménh dé trén 1a
A. 1 B. 2 C.3 D. 0
Cau 4: Cho hinh hop ABCD.4’B’C’D’ . Khang dinh nio sau day 1a SAI ?
A. Tat ca cac mat cua hinh hdp déu la hinh binh hanh.

B. Tit ca cac canh ciia hinh hop déu bang nhau.
C. Cac dudng thang 4’c,4c’,B'D,Bp’ dong quy.

D. Céc tir gidc BCD’4’, ADC'B’ 1a céac hinh binh hanh.
Cau 5: Gieo mot con stc sic 6 mat can ddi 1 1an. Xac suit dé duoc mit co sé chdm chia hét cho 3 1a

AL B. L. c. z. D. L.
6 2 3 3
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Cau 6: Cho hinh chop tir giac S.ABCD. Goi M ,N lan luot 1a trung diém cua canh SB va SD.
Khang dinh nao sau day 1a dung?

A. MN // (S4B) B. MN // (SBD) C. MN // (S4C) D. MN // (ABCD)
Céu 7: Cho tap hop M c6 30 phan tir. SO tip con gdbm 5 phan tir caa M 1a
A. C;,. B. 4. C. 30°, D. P,.

Ciu 8: S6 nghiém thudc khoang (0;7) clia phuong trinh sin2x = _71 la

A. L B. 3. C. 2 D. 4.
Cau 9: Da thitc P(x)=32x"—80x" +80x" —40x” +10x—1 la khai trién ctia nhi thirc ndo sau day?
A. (x—2) B. (1—2x) C. (2x—1) D. (2x+1)

2019

Ciu 10: Khai trién biéu thirc (4x +3)
s,y dyses sy, 1d cac hé s6 thuc. Gid tricla § = a, — a, + a, — ...+ ayy,, — ayy,, bANG

A. 0. B. 1 C. —1. D. 7%,
Cau 11: Goi S 1a tap tat ca cac gid tri nguyén ciia tham sé m dé phuong trinh 2cosx —m—1=0
c¢6 nghiém. Tong tt ca cac phan tir ciia S bang

A. 3. B. 0. C. 5. D. —3.
CAu 12: Trong mot hop c6 5 vién bi mau tring va x vién bi'mau den (x€ N*,x >2) c6 cung kich

2019 7.
ta duoC (4x+3)" = ay0x™"" + ayy5a™" +ii 4 ax + a, VO

thude. Bdc ngiu nhién tir trong hop ra 2 vién bi. Biét xac suit dé boc duoc 2 vién bi cing mau 1a
%. Khi d6, gia tri ciia x bang
A. 5 B.9
C. 20 D. 12
Céu 13: Cho tir dién ABCD.Lay M,N lan luot 1a trung diém
cua BC,CD.Goi G la trong tAm cua tam gidc ABD ( hinh vé& bén).

Mit phiang (MNG) cit 4B, AD lan luottai E,F. Ty 1é % bang

AL B. >/
3 >
C. 1. N

3

Céu 14: Cho hinh ¢hop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh. Goi / 1a trung diém cta canh
AB. Mit phang (o) di qua I va song song v6i hai dudng thing SC va BD. Thiét dién cua hinh
chép S.ABCD cat bi mt phang (a) 1a

A. mot lyc giac. B. mot tir giac. C. mdt ngii giac. D. mot tam giac. o
Cau 15: Chon ngau nhién 2 diém bat ky tur cac dinh ciia mét da giac 161 co 10 canh. Xac suat dé
chon duge 2 diem ma doan thang noi hai diém doé 1a canh cua da giac néi trén 1a

Al B. 2. cl D. L.
9 9 5 10

Cau 16: Xép ngau nhién 9 hoc sinh gém 5 ban nam va 4 ban nitr thanh mot hang doc. Xac suét dé
c6 it nhat hai ban cung gi6i dimg canh nhau gan dung bang
A. 0,992. B. 0,984. C. 0,900. D. 0,889.
Phin 2: Ty luin ( 6 diém)
Cau 17. (2.0 diém)
1. Giai phuong trinh: /3 sinx—cosx =1.
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voi x=0.

Zx—L2

2. Tim hé s6 ciia x'' trong khai trién nhj thirc Niuton cua biéu thirc n
X

Cau 18. (1.5 diém) , , o , ,
Trong mot hop kin dung 60 tam the kich thude giong nhau duoc danh s6 lan luot tir 1 dén 60. Lay
ngau nhién 3 tam thé tur trong hop. ) . )
1. Tinh xdc suat dé ca ba s6 ghi trén 3 tam thé boc duge déu 1a so 1¢. o
2. Tinh xac suat d¢ ba so6 ghi trén ba tam the lay dugc do 1ap thanh mot cap so cong.
Cau 19. (2.5 diéem)
Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A’B’'C’. Goi I,K lan luot la trung diém cua BC,B'C’.
1. Chtrng minh rang: IK//(ABB'A’) va (A[C')//(A'BK).
2. Mt phang () chira duong thang IK va song song véi mit phang (4BB’A’). Tim giao tuyén
cta () va mit phang (A'B'C') va x4c dinh thiét dién ctia lang try 4BC.4'B'C’ ¢at boi (a).
3.Giasit AI< A'C.Goi M 1a mot diém di dong trén doan Al (M khong trung véi A va 1),
N la diém thudc doan 4’C sao cho AM = CN . Chung minh rang: MN 1luén song song v&i mot
mat phang co dinh. )
-—-- HET ---
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