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I. GIỚI HẠN DÃY SỐ PHÂN THỨC HỮU TỈ 

* Một số giới hạn đặc biệt 

 *1
lim 0

k
k

n
   

 *lim kn k    

 lim 0 1nq q   

 lim 1nq q    

 limc c c const   

Câu 1: Tính giới hạn 
2

3
lim

4 2 1
L

n n


 
?  

 A. 
3

4
L   B. L    C. 0L   D. 3L   

Câu 2: Tính giới hạn 
2

2

1 2
lim

3 1

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 1L   B. 2L   C. 0L   D. 2L    

Câu 3: Tính giới hạn 
2022 2023

2021 2023

2
lim

3

n n
L

n n





? 

 A. 1L   B. L    C. L    D. 
2

3
L    

Câu 4: Tính giới hạn 
4 2

3

3 2 3
lim

4 3

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 3L   B. 0L   C. L    D. L    

Câu 5: Tính giới hạn 
20 19

15 18

2 3
lim

2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 2L   B. 2L    C. L    D. L    

Câu 6: Tính giới hạn 
2

1
lim

3 2

n n
L

n





? 

 A. 
1

3
L   B. 

1

2
L   C. 0L   D. L    

BÀI GIẢNG: TỔNG ÔN VÀ GIẢI NHANH GIỚI HẠN DÃY SỐ - TIẾT 1 

CHUYÊN ĐỀ: GIỚI HẠN VÀ LIÊN TỤC (LỚP 11) 

MÔN: TOÁN LỚP 12 

GIÁO VIÊN: NGUYỄN CÔNG CHÍNH 
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Câu 7: Tính giới hạn 
  
  

3 2

4

2 3 1
lim

2 1 2

n n n
L

n n

 


 
? 

 A. 
3

2
L    B. 

3

2
L   C. 3L   D. L    

Câu 8: Tính giới hạn 
   

  

2 3

2 4

2 2 1 4 5
lim

3 2 3 1

n n n n
L

n n n

  


  
? 

 A. 0L   B. 
16

3
L   C. 

8

3
L   D. L    

Câu 9: Tính giới hạn 
   

   

3 5

4 2

1 1 2
lim

3 2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. L    B. 32L    C. L    D. 0L   

Câu 10: Tính giới hạn 
   

   

999 10022

2502000 4

1 1
lim

3 2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 1L   B. 1L    C. L    D. L    

Câu 11: Tính giới hạn 
   

   

10 202

30 10

1 2 1 2
lim

2 3 4 2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 0L   B. 202L   C. L    D. Không tồn tại 

Câu 12: Tính giới hạn 
   

   

10 203

15 10
2 2

3 1 2 9
lim

2 1 3

n n
L

n n

 


 
? 

 A. Không tồn tại B. 403L   C. L    D. L    

Câu 13: Biết giới hạn 
  

 

2

2 3

2 1 3
lim

3 1 3 1

n n n n a b c
L

cn n

  
 

  
. Trong đó *, , ;

b
a b c

c
  tối giản. Tính 

P a b c   ? 

 A. 10P   B. 5P   C. 11P   D. 4P   

Câu 14: Cho hai dãy số  nu  và  nv  được cho bởi 
2

1

1
nu

n



 và 

2

1

2
nv

n





. Tính giới hạn  lim n nL u v 

? 

 A. 3L   B. 0L   C. 2L   D. 1L   

Câu 15: Cho hai dãy số  nu  và  nv  được cho bởi 
2

1
n

n
u

n



 và 

2

2
n

n
v

n



. Tính giới hạn  lim n nL u v  ? 

 A. L    B. L    C. 2L   D. 1L   

Câu 16: Cho hai dãy số  nu  và  nv  bởi 
1

1
nu

n



 và 

2

2
nv

n



. Tính giới hạn lim n

n

u
L

v
 ? 
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 A. 
1

2
L   B. L    C. 0L   D. L    

Câu 17: Cho dãy số  nu  với 
4

5 3
n

an
u

n





  a . Để dãy số  nu  có giới hạn bằng 2  thì giá trị của a  là? 

 A. 10a   B. 8a   C. 6a   D. 4a   

Câu 18: Cho dãy số  nu  với 
2

5 3
n

n b
u

n





  b . Để dãy số  nu  có giới hạn hữu hạn thì giá trị của b  là? 

 A. b  B. 2b   C. b  D. 0b   

Câu 19: Cho dãy số  nu  với 
2 4

5 3
n

an
u

n





  a . Để dãy số  nu  có giới hạn vô cực thì tất cả các giá trị 

thỏa mãn của a  là: 

 A. 0a   B. 0a   C. 0a   D. 0a   

Câu 20: Cho dãy số  nu  với 
2

2

4 2

5
n

n an
u

an

 



  a . Để dãy số  nu  có giới hạn bằng 2  thì giá trị của a  

là? 

 A. 4a    B. 4a   C. 3a   D. 2a   

Câu 21: Tìm tất cả giá trị thực của a  để giới hạn L  tồn tại hữu hạn và 0L   với 
 

2 4

4

5 3
lim

1 2 1

n an
L

a n n




  
? 

 A. 0; 1a a   B. 0 1a   C. 0; 1a a   D. 0; 1a a   

Câu 22: Cho giới hạn 
 

 

3

2 3

1 2
lim

1 1

a n n a
L

a n n

  


  
. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của  2023;2023a   để 

L  hữu hạn và 0L  ? 

 A. 2022  B. 2023  C. 2024  D. 2025  

 

 

II. GIỚI HẠN DÃY SỐ ĐA THỨC VÀ MŨ 

* Một số giới hạn đặc biệt và quy tắc cần nhớ 

 *lim 0 ,
k

c
k c const

n
    

 *lim kn k    

3lim ; limn n     

   lim 0 1 ; lim 1n nq q q q      

Nếu  lim 0nu a a   và lim nu    thì  lim 0n nu v a    hay  0a   

Câu 1: Tính giới hạn  2lim 3 2 1L n n   ? 
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 A. 3L   B. 1L   C. L    D. L    

Câu 2: Tính giới hạn  2 4lim 1 2L n n   ? 

 A. 1L   B. 1L    C. L    D. L    

Câu 3: Tính giới hạn 
2lim 4 5 9L n n   ? 

 A. 2L   B. 3L   C. L    D. L    

Câu 4: Tính giới hạn 
3 3lim 2 5L n n    ? 

 A. 1L   B. 1L    C. L    D. L    

Câu 5: Tính giới hạn    
23 2lim 2 1 1L n n   

  
? 

 A. 8L   B. 8L    C. L    D. L    

Câu 6: Tính giới hạn      
99 98 97

lim 1 2 3L n n n    
 

? 

 A. 1L    B. 6L   C. L    D. L    

Câu 7: Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số a  thuộc khoảng  10;10  để giới hạn 

 2 3lim 5 3 2L n a n     
 

? 

 A. 19 B. 16 C. 5 D. 10 

Câu 8: Tính giới hạn 
22 5

lim
3 2.5

n n

n n
L





? 

 A. 
25

2
L    B. 

5

2
L   C. L    D. 

5

2
L    

Câu 9: Tính giới hạn 
6 2.5 1

lim
3 5

n n

n n
L

 



? 

 A. 10L    B. 2L   C. 0L   D. L    

Câu 10: Tính giới hạn 
13 4.2 3

lim
3.2 4

n n

n n
L

 



? 

 A. 0L   B. 1L    C. L    D. L    

Câu 11: Tính giới hạn 
  
  

2 1 6 2
lim

3 5 4 7

n n

n n
L

 


 
? 

 A. 0L   B. 1L   C. L    D. L    

Câu 12: Tính giới hạn 
 6 4

lim
5.2 3

n n

n n
L

 



? 

 A. L    B. L    C. 2L    D. Không tồn tại 

Câu 13: Tính giới hạn  lim 3 5n nL   ? 

 A. 3L   B. 5L   C. L    D. L    
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Câu 14: Tính giới hạn  lim 1 3
n

nL    
  

? 

 A. L   B. L    C. 1 3L     D. L    

Câu 15: Tính giới hạn 
2 2 12

lim
3 4

n

n

n
L

n





? 

 A. 2L   B. 
1

3
L   C. L    D. L    

Câu 16: Tính giới hạn 
3 2lim 2 2nL n   ? 

 A. 4L   B. 3 4L   C. L    D. L    

Câu 17: Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số a  nằm trong khoảng  0;2023  để 

14 2 1
lim

3 4 1024

n n

n n a
L






 


 

 A. 2011 B. 2012 C. 2013 D. 2014 

Câu 18: Biết rằng giới hạn 
 

 

1
2

1 2

5 2 2 3 5
lim

15.2 5

n
n

n
n

n a
L c

n b





      
   

 với , , ;
a

a b c
b

  tối giản. Tính 

2 2 2S a b c   ? 

 A. 26S   B. 30S   C. 21S   D. 31S   

 

HƯỚNG DẪN GIẢI 

 

I. GIỚI HẠN DÃY SỐ PHÂN THỨC HỮU TỈ 

 Câu 1: Tính giới hạn 
2

3
lim

4 2 1
L

n n


 
?  

 A. 
3

4
L   B. L    C. 0L   D. 3L   

Cách giải: 

Bậc tử < Bậc mẫu nên 0L   

Dùng máy tính Casio: Sử dụng chức năng CALC: 
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217,5.10 0 0L     

Chọn C. 

 Câu 2: Tính giới hạn 
2

2

1 2
lim

3 1

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 1L   B. 2L   C. 0L   D. 2L    

Cách giải: 

Bậc tử = Bậc mẫu nên 
2

2
1

L    

Dùng máy tính Casio:  

 

Chọn B. 

 Câu 3: Tính giới hạn 
2022 2023

2021 2023

2
lim

3

n n
L

n n





? 

 A. 1L   B. L    C. L    D. 
2

3
L    

Cách giải: 

Bậc tử = Bậc mẫu nên 
2

3
L    

Chọn D. 

 Câu 4: Tính giới hạn 
4 2

3

3 2 3
lim

4 3

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 3L   B. 0L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Bậc tử > Bậc mẫu, 
4

3

3
3

n
L n

n
   

Sử dụng máy tính Casio: 
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Chọn C. 

 Câu 5: Tính giới hạn 
20 19

15 18

2 3
lim

2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 2L   B. 2L    C. L    D. L    

Cách giải: 

Bậc tử > Bậc mẫu, 
20

2

18

2
2

n
L n

n
  


 

Chọn D. 

 Câu 6: Tính giới hạn 
2

1
lim

3 2

n n
L

n





? 

 A. 
1

3
L   B. 

1

2
L   C. 0L   D. L    

Cách giải: 

Bậc tử < Bậc mẫu, 
2

1
0

3 3

n n
L

n n
   

Chọn C. 

 Câu 7: Tính giới hạn 
  
  

3 2

4

2 3 1
lim

2 1 2

n n n
L

n n

 


 
? 

 A. 
3

2
L    B. 

3

2
L   C. 3L   D. L    

Cách giải: 

Bậc tử  = Bậc mẫu, theo VCL: 
5

5

3 3

2 2

n
L

n


   

Chọn A. 

 Câu 8: Tính giới hạn 
   

  

2 3

2 4

2 2 1 4 5
lim

3 2 3 1

n n n n
L

n n n

  


  
? 

 A. 0L   B. 
16

3
L   C. 

8

3
L   D. L    

Cách giải: 

Bậc tử  = Bậc mẫu, theo VCL: 
6

6

8 8

3 3

n
L

n
  

Chọn C. 

 Câu 9: Tính giới hạn 
   

   

3 5

4 2

1 1 2
lim

3 2

n n
L

n n

 


 
? 
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 A. L    B. 32L    C. L    D. 0L   

Cách giải: 

Bậc tử  > Bậc mẫu, theo VCL: 
8

2

6

32
32

n
L n

n


    

Chọn A. 

 Câu 10: Tính giới hạn 
   

   

999 10022

2502000 4

1 1
lim

3 2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 1L   B. 1L    C. L    D. L    

Cách giải: 

Bậc tử  = Bậc mẫu, theo VCL: 
3000

3000
1

n
L

n


   

Chọn B. 

 Câu 11: Tính giới hạn 
   

   

10 202

30 10

1 2 1 2
lim

2 3 4 2

n n
L

n n

 


 
? 

 A. 0L   B. 202L   C. L    D. Không tồn tại 

Cách giải: 

Theo VCL: 
   

   

10 202 10 20 40 10
20

30 10 30 20 40 30

2 2 2 .2 . 2
2

2 .2 . 22 4

n n n
L

nn n




    

Chọn B. 

 Câu 12: Tính giới hạn 
   

   

10 203

15 10
2 2

3 1 2 9
lim

2 1 3

n n
L

n n

 


 
? 

 A. Không tồn tại B. 403L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Theo VCL: 
   

   

10 203 10 20 50
20 40

15 10 10 502 2

3 9 3 .9 .
9 3

3 .3

n n n
L

nn n


  


 

Chọn B. 

 Câu 13: Biết giới hạn 
  

 

2

2 3

2 1 3
lim

3 1 3 1

n n n n a b c
L

cn n

  
 

  
. Trong đó *, , ;

b
a b c

c
  tối giản. 

Tính P a b c   ? 

 A. 10P   B. 5P   C. 11P   D. 4P   
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Cách giải: 

Theo VCL: 
 

 

2

3

2 . 3 2. 3 6 3 2

21 31 3

n n
L

n

  
 


 

6

3 6 3 2 11

2

a

b P a b c

c




         
 

. 

Chọn C. 

 Câu 14: Cho hai dãy số  nu  và  nv  được cho bởi 
2

1

1
nu

n



 và 

2

1

2
nv

n





. Tính giới hạn 

 lim n nL u v  ? 

 A. 3L   B. 0L   C. 2L   D. 1L   

Cách giải: 

  2 2

1 1
lim lim lim lim lim 0 0 0

1 2
n n n nL u v u v

n n


        

 
 

Chọn B. 

 Câu 15: Cho hai dãy số  nu  và  nv  được cho bởi 
2

1
n

n
u

n



 và 

2

2
n

n
v

n



. Tính giới hạn 

 lim n nL u v  ? 

 A. L    B. L    C. 2L   D. 1L   

Cách giải: 

Ta có:  
2 2

lim lim
1 2

n n

n n
L u v

n n

 
    

  
 

           
     

3 2 3 2 22
lim lim 1

1 2 1 2

n n n n n

n n n n

  
  

   
 

Chọn D. 

 Câu 16: Cho hai dãy số  nu  và  nv  bởi 
1

1
nu

n



 và 

2

2
nv

n



. Tính giới hạn lim n

n

u
L

v
 ? 

 A. 
1

2
L   B. L    C. 0L   D. L    

Cách giải: 

Ta có: 
 

1 2 2 1
lim lim . lim

1 2 2 1 2

n

n

u n n
L

v n n

  
    

  
 



 

 

 10 

 

Chọn A. 

 Câu 17: Cho dãy số  nu  với 
4

5 3
n

an
u

n





  a . Để dãy số  nu  có giới hạn bằng 2  thì giá trị của 

a  là? 

 A. 10a   B. 8a   C. 6a   D. 4a   

Cách giải: 

Ta có: 
4

lim lim
5 3 5

n

an a
L u

n


  


 

Để 2 2 10
5

a
L a     . 

Chọn A. 

 Câu 18: Cho dãy số  nu  với 
2

5 3
n

n b
u

n





  b . Để dãy số  nu  có giới hạn hữu hạn thì giá trị của 

b  là? 

 A. b  B. 2b   C. b  D. 0b   

Cách giải: 

Ta có: 
2 2

lim lim
5 3 5

n

n b
L u b

n


    


. 

Chọn A. 

 Câu 19: Cho dãy số  nu  với 
2 4

5 3
n

an
u

n





  a . Để dãy số  nu  có giới hạn vô cực thì tất cả các 

giá trị thỏa mãn của a  là: 

 A. 0a   B. 0a   C. 0a   D. 0a   

Cách giải: 

Ta có: 
2 24

lim lim
5 3 5 5

n

an an an
L u

n n


  


 

+ 0 0a L    

+ 0a L     

+ 0a L     

Vậy dãy số  nu  có giới hạn vô cực khi 0a   

Chọn B. 
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 Câu 20: Cho dãy số  nu  với 
2

2

4 2

5
n

n an
u

an

 



  a . Để dãy số  nu  có giới hạn bằng 2  thì giá 

trị của a  là? 

 A. 4a    B. 4a   C. 3a   D. 2a   

Cách giải: 

Ta có: 
2

2

4 4 4
lim lim

5
n

n an
L u

an a

 
  


 

4
2 2 2L a

a
      

Chọn D. 

 Câu 21: Tìm tất cả giá trị thực của a  để giới hạn L  tồn tại hữu hạn và 0L   với 

 

2 4

4

5 3
lim

1 2 1

n an
L

a n n




  
? 

 A. 0; 1a a   B. 0 1a   C. 0; 1a a   D. 0; 1a a   

Cách giải: 

Ta có: 
   

2 4 4

4 4

5 3 3 3
lim

1 2 1 1 1

n an an a
L

a n n a n a

  
 

    
 

Để 

3 0 0

1 0 1 03
0 0

11 3 0 0

1 0 1

a a

a a aa
L

aa a a

a a

     
  
                   

  
     

 

Chọn C. 

 Câu 22: Cho giới hạn 
 

 

3

2 3

1 2
lim

1 1

a n n a
L

a n n

  


  
. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của 

 2023;2023a   để L  hữu hạn và 0L  ? 

 A. 2022  B. 2023  C. 2024  D. 2025  

Cách giải: 

Ta có: 
 

 

3

22 3

1 2 1
lim

11 1

a n n a a
L

aa n n

   
 

  
 

+ 1a L    , loại 

+ 1 2 0a L     , loại 
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+ 
1

1 0 1 0 1, 1
1

a L a a a
a

           


 

Vậy 1, 1a a   .  

Theo yêu cầu bài toán      2023;2023 2023;0 \ 1a a       

Mà a   Có 2023  giá trị a  thỏa mãn. 

Chọn B. 

 

II. GIỚI HẠN DÃY SỐ ĐA THỨC VÀ MŨ 

 Câu 1: Tính giới hạn  2lim 3 2 1L n n   ? 

 A. 3L   B. 1L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 3L n   

Chọn C. 

 Câu 2: Tính giới hạn  2 4lim 1 2L n n   ? 

 A. 1L   B. 1L    C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL:  4L n    

Chọn D. 

 Câu 3: Tính giới hạn 
2lim 4 5 9L n n   ? 

 A. 2L   B. 3L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 2L n  

Chọn C. 

 Câu 4: Tính giới hạn 
3 3lim 2 5L n n    ? 

 A. 1L   B. 1L    C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: L n   

Chọn D. 
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 Câu 5: Tính giới hạn    
23 2lim 2 1 1L n n   

  
? 

 A. 8L   B. 8L    C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL:    
23 2 72 . 8L n n n   

  
 

Chọn C. 

 Câu 6: Tính giới hạn      
99 98 97

lim 1 2 3L n n n    
 

? 

 A. 1L    B. 6L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL:  
99 98 97 294. .L n n n n    

 
 

Chọn D. 

 Câu 7: Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số a  thuộc khoảng  10;10  để giới hạn 

 2 3lim 5 3 2L n a n     
 

? 

 A. 19 B. 16 C. 5 D. 10 

Cách giải: 

Phương pháp VCL:  2 33 2L a n   
 

 

 2 2
2

3 2 0 2 0
2

a
a a

a

  
       



 

Mà    10;10 ; 9; 8;...; 2a a a         

Vậy có tất cả 16  giá trị a  thỏa mãn. 

Chọn B. 

 Câu 8: Tính giới hạn 
22 5

lim
3 2.5

n n

n n
L





? 

 A. 
25

2
L    B. 

5

2
L   C. L    D. 

5

2
L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
25 25

2.5 2

n

n
L


   
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Chọn A. 

 Câu 9: Tính giới hạn 
6 2.5 1

lim
3 5

n n

n n
L

 



? 

 A. 10L    B. 2L   C. 0L   D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
6 6

5 5

nn

n
L

 
   
 

 

Chọn D. 

 Câu 10: Tính giới hạn 
13 4.2 3

lim
3.2 4

n n

n n
L

 



? 

 A. 0L   B. 1L    C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
3 3

0
4 4

nn

n
L

 
  
 

 

Chọn A. 

 Câu 11: Tính giới hạn 
  
  

2 1 6 2
lim

3 5 4 7

n n

n n
L

 


 
? 

 A. 0L   B. 1L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
2 .6

1
3 .4

n n

n n
L   

Chọn B. 

 Câu 12: Tính giới hạn 
 6 4

lim
5.2 3

n n

n n
L

 



? 

 A. L    B. L    C. 2L    D. Không tồn tại 

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
 

 
6

2
3

n

n

n
L


     

Không tồn tại giới hạn. 

Chọn D. 

 Câu 13: Tính giới hạn  lim 3 5n nL   ? 
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 A. 3L   B. 5L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL:  5nL   

Chọn C. 

 Câu 14: Tính giới hạn  lim 1 3
n

nL    
  

? 

 A. L   B. L    C. 1 3L     D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL:  nL     

Chọn D. 

 Câu 15: Tính giới hạn 
2 2 12

lim
3 4

n

n

n
L

n





? 

 A. 2L   B. 
1

3
L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
2.4

2
4

n

n
L   

Chọn A. 

 Câu 16: Tính giới hạn 
3 2lim 2 2nL n   ? 

 A. 4L   B. 3 4L   C. L    D. L    

Cách giải: 

Phương pháp VCL:  3 4nL   

Chọn D. 

 Câu 17: Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số a  nằm trong khoảng  0;2023  để 

14 2 1
lim

3 4 1024

n n

n n a
L






 


 

 A. 2011 B. 2012 C. 2013 D. 2014 

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
4 1 1

2 1024 10
4 2 1024

n
a

n a a
L a


       
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Kết hợp với điều kiện  0;2023 ;a a   

 10;11;...;2021;2022a   

Vậy có 2013  giá trị a  thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Chọn C. 

 Câu 18: Biết rằng giới hạn 
 

 

1
2

1 2

5 2 2 3 5
lim

15.2 5

n
n

n
n

n a
L c

n b





      
   

 với , , ;
a

a b c
b

  tối giản. 

Tính 2 2 2S a b c   ? 

 A. 26S   B. 30S   C. 21S   D. 31S   

Cách giải: 

Phương pháp VCL: 
 

 

2

1 2

5 2 1 5
2 2

555

n

n

n
L

n

      

1; 5; 2a b c     

2 2 2 2 2 21 5 2 30S a b c       . 

Chọn B. 

 

-------------------------THANKS FOR READING------------------------- 

 


