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Hoc la thich ngay!

BAI GIANG: TONG ON TINH GOC GIUA PUONG THANG VA MAT PHANG
CHUYEN PE: QUAN HE VUONG GOC
MON TOAN: LOP 12
THAY GIAO: NGUYEN CONG CHINH

@ A. PINH NGHIA VA PHUONG PHAP

,QV‘I I. PINH NGHIA

+ GOc giita duong thang d va mat phang (P) 1a goc gitra d va hinh J
chiéu vuéng géc d' caa né trén (P).

+Kihigu: [d,(P)]=(d,d")=g.

+Chiy: 0°<p<90°. L‘z\
P\,‘I II. PHUONG PHAP XAC PINH VA TINH GOC

1. Phwong phap xac dinh goc

Buéc 1: Tim giao diém d n(P)=B (dinh goc)
Buéc 2: Tr Aed, dung AH L(P) tai H. N&i HP.

Suy ra HB Ia hinh chiéu vudng gdc ciia AB trén (P). l 2
H B

Budc 3: Vay [d,(P)]=(AB,HB)= ZABH . d o\

+ GOc gitra canh bén va mat day. \
+ Gac gitra canh bén va mat bén.

+ GOc gitra dwong cao va mat bén.

5
X t ¢ ! ‘ ¢
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B B
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Hoc la thich ngay!

2. Phuwong phap tinh goc
+ Xét tam gi4c vudng c6 chira gc can tinh.

+ Tinh g6c thong qua ti s6 lwong giac phu hop sin, cos, tan, cot.

> T >
I‘I I|:':E 5| >‘I

sing =

w

Cosp =

tangp =

o @

coty =

o|lx x| o|x |2

3. Nhic lai cong thirc va kinh nghiém giai nhanh
+ Nédm viing mét sé hé thize Iwong trong tam giac vudng

e AB’+AC?=BC’ A

e AH.BC = AB.AC
e AH? =HB.HC
1 1 1
[ ] = +
AH? AB* AC®

B
e AM =BM =CM :%

c
+ Tam giac vubng can canh AB=a

e BC =av2, AH =%
etanB=tanC =tan45° =1

B
es-1y2
2

C

H
P
2
e tan60° =/3

a’\3 B
.S: 4

- M
A
H
y. P A
+ Tam gidc deu canh AB=a
i
H

C

+ Hinh vuéng cgnh AB=a

. AC=ay2, A0=2V2

2 O

2 i1

+S=a
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@ B. BAl TAP AP DUNG

Bai 1: Cho hinh chop S.ABC c6 day la AABC vubng tai B c6 AB=a, BC =a+/2. Canh SA vuobng goc Vai
ddy, SA=a3.Goi | 1a trung diém BC. Tinh géc giita:

a) SB va (ABC):

A. 30° B. 45° C. 60° D. 120°
b) SC va (ABC)

A. 30° B. 45° C. 60° D. 135°
c) Sl va (ABC)

A. 12516 B. 45° C. 55°44 D. 60°
d) SC va (SAB)

A. 35%6' B. 30° C. 144°44' D. 60°
e) SB va (SAC)

A. 6554 B. 30° C. 24%' D. 45°
f) SA va (SBC)

A. 65°54' B. 30° C. 45° D. 90°

Bai 2: Cho hinh chdp S.ABC c6 dédy 1a AABC déu canh a. Canh bén SA vudng goc véi ddy (ABC), SA=2a
.Goi M 1a trung diém BC . Tinh tan goc giia:

a) SB va (ABC):

A 2 B. % C. 2 D. 22
b) SM va (ABC)
A. 23 B. 4“3 C. V3 D. 243
3 3 3
c) SC va (SAB)
34 3 17 17
d) SA va (SBC)
A 5. Y2 c. V3 p. V3
2 2 3 4
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Bai 3: Cho hinh chop S.ABC co déy la AABC vudng tai A, AB=3a, AC =4a. SA vudng géc véi day (ABC)
, SA=6a. Goi E 1a trung diém BC. Tinh tan gdc gita:

a) SC va (ABC):

A

w| N
vy)
N | w
O
w|
O
Alw

b) SE va (ABC)

A. § B E C. E D. E
5 5 12
c) SB va (SAC)
A. ﬁ B. % C.2 D. l
5 5 2
d) SA va (SBC)
A 2 B. > c ! o L
5 2 5 2

Bai 4: Cho hinh chép S.ABCD co6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, tdam O, SA vuodng géc véi day (ABCD)
, SA=a+/3. Tinh tan goc gitra

a) SC va (ABCD):

A V6 5. V6 c. 2 b, Y3
2 3 2 3
b) SO va (ABCD)
A. V6 B. V6 C. V2 D V3
6 2 3
c) SB va (SAC)
A. V2 B. Mg C. J7 D. 7
4 4 7
d) AC va (SBC)

@ DANG 2: CHOP PEU VA MQT SO CHOP KHAC
Bai 5: Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh bén 2a, canh ddy bang a. Goi O 1a tam dudng tron ngoai tiép AABC

a) Tinh d¢ dai SO
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A a/33 5. a/39 c a/141 > 7a\/3
3 3 6 6
b) Tinh cos géc gitra SA va (ABC).
A V8 5, V3 c. Y1 p. 3
6 6 11 3
c) Tinh tan géc gitta SO va (SBC)
) B . 0 o o 5
6 11 22 3

Bai 6: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a AABC déu canh a. Goi H la trung diém AB, SH :%a va vubng goc

day. Tinh goc gitra SH va (SBC).

A. 30° B. 45° C. 60° D. 150°
Bai 7: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a AABCvudngtai A, BC =a, biét SA=SB =SC = %. Tinh gdc gitra
SA va (ABC).

A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°
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o HUONG DAN GIAI

@ DANG 1: CHOP CO CANH BEN VUONG GOC PAY

Bai 1: Cho hinh chép S.ABC c6 day la AABC vudng tai B c6 AB=a, BC =a+/2. Canh SA vudng goc véi
day, SA=a3. Goi | 1a trung diém BC. Tinh géc giita:

a) SB va (ABC):

A. 30° B. 45° C. 60° D. 120°
b) SC va (ABC)

A. 30° B. 45° C. 60° D. 135°
c) SI va (ABC)

A. 125%16' B. 45° C. 55°%44 D. 60°
d) SC va (SAB)

A. 356" B. 30° C. 144°44' D. 60°
e) SB va (SAC)

A. 65°54' B. 30° C. 24%' D. 45°
f) SA va (SBC)

A. 65754 B. 30° C. 45° D. 90°
Léi giai
a) SB va (ABC):
Taco: SBN(ABC)={B} va SA_L(ABC)
Do d6 AB I hinh chiéu vudng géc cua SB 1én (ABC). a
= Z[ SB,(ABC)]=(SB, AB) = ZSBA

Xét tam gidc SAB vubng tai A:

tanLSBA:%:aff:\/g — /SBA=60°.

Chon C.
b) SC va (ABC)

Tac: SC(ABC)={C} va SA 1 (ABC)
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Do d6 AC la hinh chiéu vudng géc cua SC Ién (ABC).
= Z[SC,(ABC)]=(SC,AC)=£SCA

SA a3 a3

Xét tam giac SAC vudng tai A: tan ZSCA= o Tror ahs =1 = /SCA =45,
Chon B.
c) Sl va (ABC)
Taco: SIN(ABC)={l} va SAL(ABC)
Do d6 Al 4 hinh chiéu vuéng géc cua Sl 1én (ABC).
= Z[SI,(ABC)|=(SI,Al)= £SIA
Xét tam gidc SIA vubng tai A: tan ASIA=%=L32:\/§ — /SIA=arctan/2 ~54%44".
2
Chon C.
d) SC va (SAB)
Vi BC L AB, BC L SA=> BC L (SAB)
Tacd SCN(SAB)={S} va CB L(SAB)
Do d6 SB 2 hinh chiéu vudng géc cua SC 1én (SAB)
=[SC,(SAB) |=(SC,SB)=£BSC
BC av2 2

Xét ASBC vuong tai B (CB LSB): tan /BSC = — = =—

SB Ja’+3a? 2
J2

= /BSC :arctan7z35°16'

Chon A.

€) SB va (SAC)

Ké BK L AC. Vi BK L AC,BK L. SA= BK J_(SAC)
Tacé SBN(SAC)={S} va BK L(SAC)

Do d6 SK la hinh chiéu vudng goc cia SB [&n (SAC)

=[SB,(SAC)]=(SB,SK) = £BSK
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a\/6
Xét ASBK vudng tai K (BK 1 SK): tan /BSK =%=2i —%
a

J6

— /BSK = arctan o ~ 24°6"

Chon C.
f) SA va (SBC)

Ké AH LSB.Vi AH 1 SB, AH 1 BC = AH L (SBC)
Tacé SAN(SBC)={S} va AH L(SBC)

Do d6 SH 12 hinh chiéu vudng géc cua SA 1én (SBC).
= [ SA,(SBC) |=(SA,SH) = ZASH

Xét ASAB vudng tai A: tan ZASB _AB_ 8 _¥3
SA  ay3 3

= Z/ASB = ZASH =30°
Chon A.

Bai 2: Cho hinh chdp S.ABC c6 day 1a AABC déu canh a. Canh bén SA vudng goc véi ddy (ABC), SA=2a
.Goi M 1a trung diém BC. Tinh tan géc gita:

a) SB va (ABC):

A 2 B. % C. 2 D. 242
b) SM va (ABC)
A. 23 B. 4“3 C. V3 D. 243
3 3 3
c) SC va (SAB)
34 3 17 17
d) SA va (SBC)
A 5. Y2 c. ¥ p. Y3
2 2 3 4
Loi giai
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a) SB va (ABC):

Tac6: SBN(ABC)={B} va SA L(ABC)

Do d6 AB la hinh chiéu vudng géc cua SB 1én (ABC)
—[SB,(ABC)]=(SB,AB) = £SBA.

Xét ASAB vudng tai A: tan ZSBA= % = 2 =2
a

Chon A.
b) SM va (ABC)

Taco: SM N(ABC)={M} va SA L (ABC)
Do d6 AM Ia hinh chiéu vudng goc caa SM [én (ABC)

=[SM,(ABC)]|=(SM,AM )= ZSMA.

Xét ASMA vubng tai A: tan ZSMA = :I\A/\I = 2a = 4\/5.

Chon B.
c) SC va (SAB)

Ké SK L ABC. Vi CK L AB,CK L SA=CK J_(SAB).
Taco: SC(SAB)={S} va CK L (SAB)
Do d6 SK 14 hinh chiéu vudng goc cia SC 1&n (SAB)

=[SC,(SAB)]=(SC,SK)=£KSC.

a3
X6t AKSC vubng tai K : tan /KSC=~C 2 51
K [, & 17
a‘+—

Chon C.

d) SA va (SBC)

Taco: AM LBC,ké AH L SM

Vi AH L SM, AH 1 BC = AH J_(SBC)

Tac6: SAN(SBC)={S} va AH L (SBC)
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Do d6 SH 12 hinh chiéu vudng goc cua SA 1én (SBC)

=[SA,(SBC)|=(SA,SH)=2ASH .

a3
Xét ASMA vubng tai A: tan ZASM = AM_ 2 _ ﬁ .
SA 2a 4

Chon D.

Bai 3: Cho hinh chép S.ABC co déy la AABC vudng tai A, AB=3a, AC =4a. SA vudng géc véi day (ABC)
, SA=6a. Goi E 1a trung diém BC. Tinh tan goc giira:

a) SC va (ABC):

A

w| N
vy)
N | w
O
w|
O
SNlw

b) SE va (ABC)

A B, ° c. 2 D. >
5 5 12
c) SB va (SAC)
a5 5 25 C.2 p. 1
5 5 2
d) SA va (SBC)
A2 8. 2 c.l p. 2
5 2 5 2
Loi giai

a) SC va (ABC):
Tac6: SC(ABC)={C} va SA L (ABC)

Do d6 AC la hinh chiéu vudng goc cua SC 1én (ABC)

=[SC,(ABC)]=(SC,AC)= ZSCA.

Xét ASAC vudng tai A: tan ZSCA= SA = 6a = 3 :
AC 4da 2

Chon B.
b) SE va (ABC)

Tac6: SE(ABC)={E} va SA L (ABC)
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Do d6 AE la hinh chiéu vudng géc cua SE 1én (ABC)

= [ SE,(ABC)]=(SE, AE)= ZSEA.

Xét ASAE vubng tai A: tan LSEA= SA = fa = 12 :
AE 52 5
2

Chon C.
c) SB va (SAC)

Vi AB L AC, AB L SA= AB L (SAC)

Taco: SBN(SAC)={S} va AB L (SAC)

Do d6 SA I hinh chiéu vudng géc cua SB 1én (SAC)
=[SB,(SAC)|=(SB,SA)= ZASB.

Xét ASAB vuong tai A: tan ~ASB =2 _ 3 _1

SA 6a 2
Chon D.
d) SA va (SBC)
Také AK L BC, ké AH L SK.
Vi AH L1 SK, AH 1 BC = AH L (SBC)

Taco: SAN(SBC)={S} va AH L (SBC)
Do d6 SH 1 hinh chiéu vudng géc cua SA 1én (SBC)

=[SA,(SBC)|=(SA,SH)=2ZASH .

12
—a
Xét ASAK vubng tai A: tan ZASK = 2R -5 _ 2
SA 6a 5

Chon A.
Bai 4: Cho hinh chép S.ABCD co6 diay ABCD la hinh vudng canh a, tam O, SA vuodng géc véi day (ABCD)
, SA= a\/§. Tinh tan géc gitra

a) SC va (ABCD):

J6

A — B.

] c Y2
2 3 S 2

|G

b) SO va (ABCD)
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A. V6 B. V6 C. V2 D. V3
6 2 3
c) SB va (SAC)
A. V2 B. NT) C. V7 D. 7
4 4 7
d) AC va (SBC)
4 4 3 5
Loi giai

a) SC va (ABCD):
Tac6: SCN(ABCD)={C} va SA_L(ABCD)
Do d6 AC la hinh chiéu vudng géc cua SC Ién (ABCD)

=[SC,(ABCD)|=(SC,AC)= £SCA.

SA a3 6

Xét ASAC vubng tai A: tan Z/SCA= a2

Chon A.
b) SO va (ABCD)

Tac6: SON(ABCD)={O} va SA L (ABCD)
Do d6 AO Ila hinh chiéu vudng géc ciia SO 1én (ABCD)
=[S0,(ABCD)|=(SO, AD) = £SOA.

Xét ASAO vudng tai A: tan ZSOA= % = a_\/g =6.
a

2
Chon B.

c) SB va (SAC)
Vi BO L AC, BO L SA=BO L (SAC)
Taco: SB(SAC)={S} va BO L (SAC)

Do d6 SO Ia hinh chiéu vudng goc cia SB 1én (SAC)

= [ SB,(SAC)]=(SB,SO)=£BSO.
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OB o 2 J7

Xét ASOB vuodng tai B: sin /BSO=—=—%-=— =tan /BSO = —.
SB 2a 4 7

Chon C.

d) AC va (SBC)

Ké AH 1 SB.

Vi AH 1 SB, AH L BC = AH 1 (SBC)

Taco: ACN(SBC)={C} va AH L(SBC)
Do d6 HC la hinh chiéu vudng géc cia AC 1én (SBC)

=[ AC,(SBC)]=(AC,HC)=ZACH .

a3
Xét AAHC vubng tai H (AH L HC): sin ZACH =ﬂ:L=@:>tan4ACH :E,
AC a2 5

Chon D.

@ DANG 2: CHOP PEU VA MQT SO CHOP KHAC
Bai 5: Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh bén 2a, canh day bang a. Goi O 14 tim dudng tron ngoai tiép AABC
a) Tinh d¢ dai SO

A a/33 5 a/39 c. Vil > 7a4/3
3 3 6 6
b) Tinh cos gdc gitra SA va (ABC).
A V38 5 V3 c Vi1 b B
6 6 11 3
c) Tinh tan géc gita SO va (SBC)
A V38 g Y11 c. Y p. 3
6 11 22 3
Loi giai

a) Tinh do dai SO

Goi M, N lan Iuot 1a trung diém ciia BC, AC.

AM NBN =0 = O la tdm dudng tron ngoai tiép AABC.
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SO L (ABC)=>SO L AO = ASAO vudng tai O.

S
2

SO =/SA’ ~OA’ = \/(2a)2 —(a—fJ S a‘éﬁ
Chon A.
b) Tinh cos géc gitra SA va (ABC).

GT
Taco SAN(ABC)={A} va SO L (ABC) A
Do d6 OA la hinh chiéu vudng géc cia SA Ién (ABC) M
= (SA;(ABC))=(SA,0A) = £SAO B

2 a3
Xét ASAO vudng tai O (SO L OA): cos /SA0 =" -3 2 _ 3
SA  2a 6

Chon B.

c) Tinh tan géc gitta SO va (SBC)
Ké¢ OH L SM .
Vi OH 1. SM, OH L BC = OH J_(SBC).

Taco: SON(SBC)={S} va OH L (SBC).
Do d6 SH Ia hinh chiéu vuéng géc cua SO 1én (SBC)

= (S0;(SBC))=(S0,0H )= £OSH

1 aV3
Xét ASOM vubng tai O (SO LOM): tan cosm —2M _3" 2 _ 11
SO aJ33 22
3

Chon C.
Bai 6: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a AABC déu canh a. Goi H 1a trung diém AB, SH =%a va vudng goc
day. Tinh goc gitra SH va (SBC).

A. 30° B. 45° C. 60° D. 150°

Loi giai
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Goi M, N lan luot 13 trung diém cua BC, BM .
Suyra AM L BC, HN//AM = HN L BC.
Trong ASHN , ké HK L SN (1)

Vi BC L HN, BC L SH = BC L (SHN).

= BC LHK (2)

Tir (1), (2) = HK 1 (SBC).

Tac6: SH N (SBC)={S} va HK L(SBC).

Do d6 SK la hinh chiéu cua SH 1én (SBC).
= (SH,(SBC))=(SH,HK) = ZHSK .

a\/3
Xét ASHN vubng tai H : tan ZHSN = HN _AM _ 2 =£ = ZHSN = ZHSK =30°.
SH 2sH ,3a 3
4

Chon A.
Bai 7: Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a AABCvudng tai A, BC =a, biét SA=SB =SC = %. Tinh goc gitra
SA va (ABC).
A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°
Loi giai

Goi H 1a trung diém cta BC. Suy ra H 13 tim duong tron ngoai tiép AABC.

g
HA=HB=HC =+BC=2.
2 2

Theo gt, SA=SB=SC = SH L (ABC).
Taco SAN(ABC)={A} va SH L (ABC).
Do d6 HA 1a hinh chiéu ctia SA 1én (SBC). B C

= (SA,(ABC)) =(SA,HA) = ZSAH

a A
Xét ASHA vuong tai H: cos ZSAH = AH__2 33 = ZSAH =30°.
SA a3 2
3
Chon A.
-HET
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