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Hoc la thich ngay!

BAI GIANG: GIA TRI LUQNG GIAC CUA GOC LUQONG GIAC - TIET 1
CHUYEN PE: HAM SO LUQNG GIAC VA PHUONG TRINH LUQNG GIAC
MON: TOAN 11 (KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG)

GIAO VIEN: NGUYEN CONG CHINH

v Nhdn biét cac khai niém co ban vé géc lwong giac.

v Nhdn biét khai niém gia tri lwong gidc cia mét géc lwong giac

@ Tinh huéng mé dau

Tram vii tru Quéc té ISS (tén Tiéng Anh: International Space Station) nam

trong quy dao tron cach bé mat Trai Pat khoang 400km (H.1.1). Néu tram mat
dat theo ddi duoc tram vii try ISS khi n6 nim trong goc 45° ¢ tam cua quy dao
tron nay phia trén ang-ten theo ddi, thi tram v tru ISS da di chuyén duoc bao
nhiéu kilémét trong khi né dang duoc tram mit dit theo ddi? Gia st rang ban
kinh caa Trai Dat 12 6400km. Lam tron két qua dén hang don vi.

(]

a. Khai niém géc lwong giac va sé do ciia gée lwrgng giac

GEI) Nhan biét khai niem goc lwong giac

Trén dong ho & Hinh 1.2, kim phut dang chi ding s6 2 .
a) Phai quay kim phat may phan ciia mot vong tron theo chiéu quay nguoc chidu kim

ddng hd dé noé chi ding sé 12?

b) Phai quay kim phdt may phan cia mot vong tron theo chiéu quay cua kim dong hd 12 gie 10 phat

dé n6 chi ding s6 12? Hinh 1.2

¢) C6 bao nhiéu cach quay kim phat theo mét chiéu xac dinh dé kim phut tir vi tri chi dang sé 2 vé vi tri
chi ding s6 12?

Céch giai:

a) Khi kim phat quay theo nguoc chiéu kim ddng hé dé né chi ding sb 12, kim phit quay: 2/12 = 1/6 phan
cua vong tron.

b) Khi kim phiit quay theo dung chiéu kim dong hd dé n6 chi ding sé 12, kim phat quay: 10/12 = 5/6 phan
cua vong tron

¢) C6 2 cach quay kim phat theo mét chiéu xac dinh dé kim phat tir vi tri chi ding s6 2 vé vj tri chi dung sb

12, d6 1a: nguoc chidu kim dong hd va cing chiéu kim dong hd.
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Trong mit phang, cho hai tia Ou, Ov. Xét tia Om cling nam trong mat phing nay. Néu tia Om quay
quanh diém O, theo mot chiéu nhat dinh tir Ou dén Ov, thi ta n6i n6 s& quét mot goc luong giac voi tia

dau Ou, tia cudi Ov va ki hiéu 1a (Ou, Ov).

Goc lugng giac (Ou,Ov) chi dugc xac dinh khi ta biét duoc chuyén dong quay caa tia Om tir tia dau Ou
dén tia cubi Ov (H.1.3). Ta quy wdc: Chiéu quay nguoc véi chiéu quay cua kim ddng hd 1a chiéu duong,

chiéu quay cuing chiéu kim déng ho 1a chiéu am.

Hinh 1.3

Khi d6, néu tia Om quay theo chiéu duong diing mot vong ta ndi tia Om quay goc 360°, quay ding 2 vong
ta n6i n6 quay goc 720°; quay theo chiéu am nira vong ta ndi nd quay goc —180°, quay theo chiéu &m 1,5
vong ta n6i né quay goc —1,5.360° = -540°, ...

Khi tia Om quay goc «° thi ta néi goc lugng gidc ma tia d6 quét nén c6 sé do . Sé do ciia goc luong

giac co tia dau Ou, tia cudi Ov dugc ki hiéu 13 sd(Ou,0v).

o) u, v (@) uv Vv ‘\_/J“;/_\‘;‘;T v M\)x?m

sd (Ou,0v) = 360° sd (Ou,0v) = 720° sd (Ou,0v) =-180°  sd(Ou,0Ov) = -540°

[ Mbi goc luong giac goc O duoc xac dinh boi tia dau Ou, tia cudi Ov va s6 do cua no. ]

Cho hai tia Ou, Ov thi c6 vo sé goc luong giac tia dau Ou, tia cudi Ov. Mdi

goc luong giac nhu thé déu ki hiéu 1a (Ou, Ov). S6 do cua cac goc luong giac

nay sai khac nhau mot boi nguyén caa 360°.
, , @
Cho géc hinh hoc uOv ¢c6 sé do 60° (H.1.4). Xéc dinh sb do cua cac goc
luong giac (Ou, Ov) va (Ov, Ou).

Hinh 1.4

Cach giai:

Ta co:

- Cac goc luong giac tia dau Ou, tia cudi Ov c6 sb do 1a sd (Ou,0v) = 60° +k360° (k € Z).

- Céc goc luong giac tia dau Ov, tia cudi Ou c6 sb do 1a sd (Ou, Ov) = —60° + k360° (k € Z).
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Cho géc hinh hoc uOv =45". Xéac dinh sé do cua goc lugng gidc (Ou, OV) trong mMdi

troeong hop sau:

Céch giai:

a) Ta co:

- Cac goc luong giac tia dau Ou, tia cudi Ov c¢6 s6 do 1a (Ou,Ov) = 45° +k.360° (k € Z)

b) Ta co:

- Céc goc luong giac tia dau Ou, tia cudi Ov 6 sb do 1a (Ou, Ov) = -315° +k.360° (k € Z)..
b. Hé thirc Chasles

GG Nhan biét hé thirc Chasles

Cho ba tia Ou, Ov, Ow Vvéi sé do cua cac goc hinh hoc uOv va vOw lan luot 12
30° va 45°.

a) Xac dinh s6 do cua ba goc lugng giac (Ou,0v), (OV,0w) va (Ou,0w) duoc chi
ra ¢ Hinh 1.5.

b) Véi cac goc lugng giac & cau a, ching to rang c6 mot sd nguyén k dé

Hinh 1.5

sd(Ou,0v) = sd(v,0w) = sd(Ou,0w) + k360°.

Céch giai:

a) Ta co:

- Cac goc luong giac tia ddu Ou , tia cudi Ov ¢6 s do 1a sd (Ou,0v) =30° +n.360° (n € Z)
- Cac goc luong giac tia dau Ov, tia cudi Ow c6 sb do 1a sd (Ov, Ow) = 45° + m.360° (m € Z)
- Céc goc luong giac tia dau Ou, tia cudi Ow c6 s6 do 1a sd (Ou, Ow) = —285° + k.360° (k € Z)
b) Vi cac goc lugng giac ¢ cau a, ta co:

sd (Ou,0v) + sd (Ov,0w)

=30° +n.360° + 45° + m.360°

=75° +(n+m).360°

=75°-360° + (n+m+1).360°

=-285° + (n+m+1).360°

=75° +k.360° = sd(Ou,0w) (voi k=n+m+1(k,m,neZ)).

Hé thirc Chasles: Vai ba tia Ou, Ov, Ow bét ki, ta c6:
sd(Ou,0v) + sd(Ov,0w) = sd(Ou,0w) +k360° (k € Z)
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Tur hé thirc Chasles, ta suy ra. ?(_:.‘:néhtggcnav trong tu
Vi ba tia tuy y Ox, Ou, Ov ta co: AB=0B-0A
sd(Ou,0v) = sd(Ox,0v) — sd(0x,0u) + k.360° (k € Z). @

Hé thirc nay s& dong vai trd quan trong trong viéc tinh toan sé do cta goc lugng
giac.
Cho maét goc lugng giac (Ox,0u) b sé do -270° va mot goc lugng gidc (Ox,0v) cb sé d6 135°.
Tinh s6 do cua cac goc lugng giac (Ou, Ov).
Céch giai:
S6 do cua cac goc luong giac tia dau Ou, tia cudi Ov 13
sd (Ou, Ov) = sd (Ox, Ov) —sd (Ox, Ou) + k360’
=135 —(—270")+k360" =405 + k360’
=45 +(k+1)360" =45 +m360° (m=k+1,me 7).
Vay céc goc lugng giac (Ou,0v) c6 sé do 1a 45" +m360° (me Z).
Cho mét goc luong giac (Ox,0u) c6 s do 240° va mot goc lugng giac (Ox,0u) cb s6 do —270°.

Tinh s6 do cua cac goc luong giac (Ou, Ov).
Cach giai:
S6 do cua cac goc lugng giac tia dau Ou, tia cudi Ov 1a:
sd (Ou,Ov) = sd (Ox,0v) —sd (Ox,0u) + k360" (k € Z)
=-270" —240" +k360°
=-510"+k360" =-150" 360" + k360
=-150"+ (k —1)360°
=-150"+n360° (n=k-1neZ)
Pon vj do géc va do dai cung tron

a. PDon vi do goc va cung tron

Pon vi d9: Dé do goc, ta ding don vi d6. Ta di biét: Goc 1° bang % goc bet.

B 7,
3
Pon vi d6 dugc chia thanh nhimg don vi nhé hon: 1° =60 1'=60". J A
Déi vai cac goc luong giac, khi ma s vong quay trong chuyén dong tuong tng
tir tia ddu dén tia cudi 1a kha 1on thi sb do ciia chdng tinh bang do s& tro nén
cong kénh. Do dé, trong khoa hoc va ki thuat, bén canh viéc do bang do, ngudi
ta con str dung don vi do goc bang radian. Hinh 1.6
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Pon vi radian: Cho duong tron (O) tdm O, ban kinh R va mét cung AB trén (O) (H.1.6).

Ta n6i cung tron AB ¢6 s6 do bang 1 radian néu d6 dai ciia n6 dang bang ban kinh R.

Khi d6 ta ciing noi rang géc AOB ¢6 s6 do bang 1 radian va viét Z~AOB =1 rad .

Quan hé giira d9 va radian: Do duong tron c6 do dai la 27R nén nd c6 sé do 27 rad. Mit khac, duong
tron ¢6 s6 do bang 360" nén ta c6 360" =27 rad.

Do d6 ta viét:

1°=" radvalrad= 180 .
180 T

Khi viét s6 do cua mot goc theo don vi radian, ngudi ta thuodng khéng viét chir rad sau sb do.

Chang han goc % dugc hiéu 1a goc % rad.

a) Doi tir 46 sang radian cac sé do sau: 457150 .

- . o 5
b) Dai tir radian sang d6 cac so do sau: %’Tﬂ :

Céch giai:

a) Ta co:

45 =45. = _".
180 4

150 =150. % = °F
180 6

b) Ta co:

0
3\

0
o _Sr (190)'_pps

w|y

4 4 Vs
Luyéntap 1
a) Doi tir d6 sang radian cac sé do sau: 360°, —450°,

- : Lk 117
b) Dol tr radian sang do cac so6 do sau: 3, 5

Céch giai:

a) Ta cé:
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360° =360.—— =27
180

_450° =450 =2,
180 2

b) Ta co:
0
37 = 37[(@} =540°

T

0
_117[ _ _117z .(180) _ 306
5 5 T

Duéi day 1a bang twong (ng gitra s6 d6 do va sé do bang radian ciia cac goc dac biét trong pham
vi tir 0° dén 180

bo 0° | 30° | 45° | 60° | 90° | 120°| 135" | 150° [ 180°
Radn | 0| Z | 2| 2| & | 2= | 32| 2 |
6 4 3 2 3 4 6

b. P§ dai cung tron

@ Xay dwng cong thire tinh do dai cua cung tron

Cho duong tron ban kinh R
a) Do dai cua cung tron c6 sé bang 1 rad 1a bao nhiéu?
b) Tinh do dai | cua cung tron c6 s6 do o rad.
Céch giai:
a) Do dai cua cung tron ¢6 sé do bang 1 rad 1a bang ban kinh R.

b) P6 dai | cua cung tron ¢ s6 do « rad 1a: | =Rer.

[ M6t cung caa duong tron ban kinh R va c6 sé do « rad thi co d6 dai | =Rer. ]

BTN Gii bai toan 6 tinh huéng mé dau
Céch giai:
Bén kinh quy dao cua tram vii tru qudc té 1a R = 6400 + 400 = 6800 (km).
Péi 45° =45~ =7 rad
180 4

Viy trong khi duoc tram mat dat theo ddi, tram ISS da di chuyén mot quing duong c6 do dai la

| =Ra = 6800.% ~5340,708 ~ 5341 (km).

Van dung 1

Mot may kéo ndng nghiép vaéi banh xe sau c6 duong kinh la 184cm, banh xe

truée c6 duong kinh 12 92cm, xe chuyén dong véi van téc khong doi trén
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mot doan duong thang. Biét rang van toc ciia banh xe sau trong chuyén dong nay 1a 80 vong/phuit.
a) Tinh quang duong di dugc ctia may kéo trong 10 phut.

b) Tinh van tdc cua may kéo (theo don vi km/gio).

¢) Tinh van téc cua banh xe trude (theo don vi vong/phut).

Cach giai:

a) Trong 10 phat, banh xe sau cua may kéo chuyén dong dugc s6 vong 1a: 80.10 =800 (vong)
Mot vong banh xe sau ciia may kéo c6 d6 dai la 92.2z(cm)

Quaéng duong di dugc cua may kéo trong 10 phat 1a: 800.92.27 ~ 462442 (cm)

b) Déi 10 phit = 1/6 gid; 462442cm = 4,62442km

Van téc cua may kéo 1 4,62442 : 1/6 ~ 28 (km/giod)

c) M6t vong banh xe trudc ciia may kéo c6 do dai la 46.2z(cm) .

S6 vong béanh trude quay duoc 1a: 462442:(46.27) ~1600 (vong).

Van téc cua bén truge la: % =160 (vong/phut).
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