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Hoc la thich ngay!

BAI GIANG: HAI PUONG THANG VUONG GOC
CHUYEN PE: QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN
MON: TOAN 11 (KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG)
GIAO VIEN: NGUYEN HOANG TUNG

v Nhén biét géc giita hai dwong thang.
v Nhén biét hai dwong thang vuéng goc.
v’ Chitng minh hai dwong thang vuéng goc trong mot sé tinh huong don gidn.

v Vin dung kién thirc vé quan hé vuéng goc giita hai dwong thang dé mé ta mot sé hinh dnh thiee té.

29 1. GOC GIFA HAI DUONG THANG

HP1. Trong khong gian, cho hai dudng thang chéo nhau m va n. m
Tir hai diém phan biét 0,0’ tuy ¥ lan luot ké cac cap duong thing
a, bva a,b tuong ing song song véi m, n (H.72)

a) M&i cap duong thang a, a” va b, b’ ¢6 cling thudc mot mat phang
hay khong?

b) Ly cac diém A, B (khac O) tuong tng thudc a, b. Puong thang

qua A song song véi OO’ cat a’ tai A’, dudng thang qua B song

song vsi OO cit b tai B'. Giai thich vi sao
OAAQ',0BB'O’, ABB'A" la cac hinh binh hanh. Hinh 7.2
¢) So sanh goc giita hai dudng thang a, b va goc gitra hai duong thang a’,b” (Goi y: Ap dung dinh Ii césin cho
céac tam giac OAB, O’A’B’)
Céch giai:
a) Mdi cap duong thang a, a’ va b, b’ cling thugc mot mat phang via//a’, b // b’
b) Ta co:
+) OA // O'A"; 00"/ AA" nén OAA'O' I hinh binh hanh.
+) OB // O'B'; OO' // BB' nén OBB'O’ la hinh binh hanh.
+) AB// A’B’ va O0’// AA’ ;00'//BB’ suy ra AA //B" nén ABB A’ I hinh binh hanh.
¢) Ap dung dinh li c6sin cho céc tam giac O A B va O'A'B', ta co:
cos(a.b) = OA’? + OB? — AB? cos(a.b)= O'A? +’o”B’2 - AB’Z
2.0A-0OB 20A-OB
Vi O'A'=0A va O'B'=0B;AB = AB' nén cos(a,b) =cos(a’,b’).
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Két luan:

G6c giita hai duong thang m va n trong khdng gian, ki hiéu (m,n), 1a géc giita hai duong thang a va b cing
di qua mot diém va twong Gng song song véi m van.

chay

- Bé x4c dinh g6c giira hai duong thing chéo nhau a va b, ta cd thé ldy mot diém O thudc duong thing a va
qua d6 ké duong thing b’ song song véi b . Khi o (a,b) =(a,b’).

- Vé6i hai duong thang a, b bat ki: 0" < (a,b) <90°.

Vidu 1. Cho hinh hgp ABCD-AB'C'D’" ¢6 cac mat la cac hinh vuéng.

Tinh céc goc (AA,CD),(AC',BD),(AC,DC').

Cach giai: B c

Vi CD//AB nén (AA,CD)=(AA, AB)=90". Tir gidc ACC'A’ co cac cip

canh ddi bang nhau nén nd 1a mot hinh binh hanh. Do d6, AC'//AC . Vayy N

(AC',BD)=(AC,BD)=90".

Tuong ty, DC'//AB'. Vay (AC,DC')=(AC, AB'). Tam gidc AB'C c6 ba iy
A ) D'
Hinh 7.3

canh bang nhau (vi 12 cic dudng chéo cia cac hinh vudng c6 d6 dai canh
béng nhau) nén n la mot tam gidc déu. Tir do, (AC,DC')=(AC, AB')=60".

Van dung. Kim tu thap Kheops la kim ty thap 16n nhat trong céc kim tu thap & Ai Cap, duoc xay dung vao
thé ki 26 truéc Cong nguyén va 1a mot trong bay ki quan caa thé gidi co dai. Kim tu thap c6 dang hinh chdp
V6i day 1a hinh vudng c6 canh dai khoang 230m, c4c canh bén bang nhau va dai khoang 219m  (kich thuéc
hién nay). (Theo britannica.com).

Tinh (gan dung) goc tao bai canh bén SC va canh day AB cua kim tu thap (H.7.4).

Hinh 7.4
Céch giai:
Vi AB // CD (ABCD la hinh vudng) nén (SC, AB) = (SC, CD)
Xét tam giac SCD c6 duwong cao SH
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CH =115=cosC :H—Czﬁ:c =58,32°
SC 219

Vay goc tao boi canh bén SC va canh ddy AB caa kim tu thap bang khoang 58,32 .

@ Il. HAI DPWONG THANG VUONG GOC

HD2. Béi véi hai canh cira trong Hinh 7.5, tinh gdc giira hai duong mép cira BC va
MN.

Céch giai:

Vi BC // PN nén (BC, MN) = (PN, MN)

Ma PN vudng goc véi MN nén goc giita hai dudng mép nay bang 90°.
Két luan:

Hai duong thing a, b duoc goi la vudng goc véi nhau, ki hiéu a Lb, néu géc giira

chiing bang 90°.

Vi du 2. Cho hinh hgp ABCD-AB'C'D'(H.7.6).

a) Xac dinh vi tri twong ddi cua hai duong thang AC va B'D'.
b) Chang minh ring AC va B'D’ vuéng géc véi nhau khi va chi khi ABCD la mét hinh thoi.
Céch giai:

Hinh 7.6

a) Hai duong thang AC va B'D’ lan lugt thugc hai mat phang song song (ABCD) va (AB'C'D’) nén chiing
khong c6 diém chung, tirc 1a ching khéng thé tring nhau hoic cat nhau.

Tu gidc BDD'B’ ¢6 hai canh d6i BB' va DD’ song song va bang nhau nén n6 1a mét hinh binh hanh. Do d6
B'D' song song vai B D. Mit khac, BD khong song song véi AC nén B'D" khdng song song véi AC.

Tur nhing diéu trén suy ra AC va B'D’ chéo nhau.

b) Do B'D' song song véi BD nén (AC,B'D')=(AC,BD). Do d6, AC va B'D' vudng goc véi nhau khi va
chi khi AC va B D vudng goc véi nhau. Do vuéng géc véi BD khi va chi khi ABCD la hinh thoi.

Luyén tap. Cho tam giac MNP vudng tai N va mot diém A nam ngoai mat phang (MNP) . Lin luot lay cac

diém B, C, D sao cho M, N, P twong tng 1a trung diém caa AB, AC, CD (H.7.7). Chting minh rang AD va

BC vuéng goc véi nhau va chéo nhau.
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Cach giai:
+) Xét tam giadc ABC co
M, N lan lugt 14 trung diém cia AB, AC
= MN 1la duong trung binh cua tam giac ABC g &
= MN| BC
MaNP L MNnén NP L BC
Xét tam giac ADC co D ‘
N,P lan luot 14 trung diém cia AC,CD Hinh 7.7
= PN 1la duong trung binh cua tam giac AD C
=PN//AD
MaNP 1 BC nén AD 1 BC
+) BC//MN ma MN < (MNP) = BC / /(MNP)

PN//AD ma PN = (MNP) = AD//(MNP)

Vay AD va BC chéo nhau.
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