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Hoc la thich ngay!

BAI GIANG: GOC TRONG KHONG GIAN
CHUYEN PE: GOC TRONG KHONG GIAN
MON: TOAN 12
GIAO VIEN: POAN NGQC DUY TRINH

Géc giira hai dwong thang
Géc giira dwong thang va mdt phang
Géc giira hai mdt phang

NSANIENEN

Goc nhi dién va goc phcfng nhi dién

29 1. GOC GIFA HAI DUONG THANG

Pinh nghia géc gitra hai dwong thang
Go6c giita hai dudng thang a,b trong khdng gian, ki hiéu (a,b), 1a goc giita hai dwong thang a' va b’ cling

di qua mot diém va lan luot song song (hinh 1) hoic tring véi a va b (hinh 2).
i
h
/
o
b’ 1
P

Hinh | Hinh 2

e GOc giita hai duong thang nhan gié tri tir 0° dén 90",
e Néu gbc giira hai duong thang a va b bang 90" thi hai duong thiang a,b vudng goc véi nhau, ki
hiéu a_L b hoac b L a.
e Hai dudng thang vudng géc vai nhau thi chiing cét nhau hogc chéo nhau.
Bai toan tinh g6c gitra hai dwéng thang
Vi du 1: Cho ti dién déu ABCD. Goi M 1a trung diém AC . GAc giira hai dudng thaing BM va CD xap

Xi:
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A. 38,2°. B. 73,2°. C. 141,8". D. 106,8".
Céch giai:
N 14 trung diém cua AD
= MN//CD
(BM,CD) =(BM,MN) = Z/BMN

BM? +MN?-BN?

cos BMN =
2BM -MN
bat CD=a
MN=C_D=§1
2 2
:BM:BC-\@:a\@;
2 2
gy = V3
2
2 2 2
a3, a) (a3
Va BMN 2 2 2 BMN ~ 73,2
ay COoS = = x[5,2 .
Y , a3 a
2 2
Chon B.

Vi du 2: Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bang 2a, chiéu cao bang a_\3/§ . GOc gifra hai duong
thang SA va CD xap xi bang
A. 49,1°. B. 63,2°. C. 72,8" D. 56,5".
Céch giai:
Vi CD//AB = (SA,CD) = (SA, AB) = SAB
Ap dung dinh ly Pytago cho tam giac SAO vudng tai O, ta dugc:

2 2 _ a\/§ 2 2a Z_a\/ﬁ
SA=+/SO“ + AO —\/{T} +($J =

3

SA” + AB® — SB®

CosSAB =
2-SA-AB
2 2
a/21 +(2ay’ - a2
L3 3 ) 121
2.a\/ﬂ_2a 84
3
— SAB ~ 49,1
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Chon A.

@ Il. GOC GIIPA PUONG THANG VA MAT PHANG

Pwéng thang vudng géc véi mat phang

a. Pinh nghia

Puong thang d goi la vudng goc voi mat phang (P) néu nd vudng goc véi moi duong thang a nam trong
(P), ki higula d L (P) (Hinh3),

o

AN
.
I b I |
/ :
D :
Hinh 3 Hinh 4

b. Dau hiéu nhan biét

Néu duong thang d vudng goc véi hai duong thang cit nhau a va b cling nam trong mét phang (P) thi

d L (P) (Hinh 4).

Vi du 3: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA vudng goc véi day. Goi H, | lan

luot 14 hinh chiéu caa A trén SB, SD.

a) Chang minh AH L (SBC).

b) Goi K 1a giao diém cua SC va (AHI). Chitng minh AK L SC.

Céch giai:

a) Tacd: BC L AB( ABCD Ila hinh chir nhat )
BC L SA( SA L (ABCD)

— BC L (SAB)

Taco: AH L SB (H Ia hinh chiéu cua A trén SB)
BC L AH(BC L (SAB)

— AH L (SBC).
b) Taco: AH L (SBC)= AH L SC (1)

Chang minh tuong tu cdu a = Al L (SCD) = Al 1 SC(2)
Tur (1) va (2) = SC L (AHI)
Theo hinh vé ta cd: AK e (AHI)
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Vay SC L AK (dpcm)

Goc gitra dwong thang va mat phang

a. Dinh nghia

Néu duong thang d vudng goc voi mat phang (P) thi ta néi goc gitta duong thang d va (P) bang 90°.
Néu duong thang d khong vudng goc voi mat phang (P) thi goc giita d va hinh chiéu d' cia d trén (P)
la gc gitra duong thang d va (P), ki hiéu la (d,(P)) (Hinh5).

Ay

Hinh 5
Chuy:
e GOC o gitra duong thang va mat phang nhan gia tri tir 0" dén 90°.
e Néu duong thang d nam trong mat phang (P) hoic song song vai mit phang (P) thi (d, (P)) =0°
Bai toan tinh g6c gitra dwéng thang va mét phang
Vi du 4: [Dé minh hoa ky thi DPGNL chuyén biét Dai hoc Su pham TPHCM nam 2025] Cho khdi hop chir
nhat ABCD-ABC'D cd AA =a, AB=a, AD =a+/2. Goc giita duong thing AC va mit phing (ABCD)

bang bao nhiéu?

A. 30" B. 45°. C. 60" D. 90",
Céch giai:
Ta c6: Hinh chiéu AC trén (ABCD) la AC. A >
, , / III'll.
= (AC,(ABCD))=(AC,AC)=ACA. . N e
Ap dung dinh ly Pytago cho tam giac ABC vuéng tai B, ta dugc: i H
| v
AC =+/AB? + BC? =/’ +(av/2)’ =av3 'y ST I b
PP
Xét AACA' vudng tai A "y ;
AA 1 ’ ¢
StanACA="2 - & _ -
AC a3 3
= ACA =30
Chon A.
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Vi du 5: Cho hinh ling try du ABC-AB'C' c6 canh day bing a, AA = a+/2. Puong thing AB' tao véi mat

phang (BCC'B') mot gdc ¢6 s6 do bang

A. 30", B. 45°. C. 60" D. 90",
Céch giai:
Goi AH la duong cao cua tam giac ABC
A° cr
— AH 1 BC .
AH 1 BB'(vi BB L (ABC))
’ ’ Hr
= AH 1 (BCC'B')
:(AB',(BCC'B'))=(AB',HB'):AB'H.
a3y s SR
Taco: AH == AB' =./(av2)? +a%> =a3 . T
. _ - B
Xét AAB'H vuong tai H (do AH L(BCC'B'))
a3
—sinaBH=~H__2 _1
AB" aJ3 2
= AB H =30
Chon A.

@ ll. GOC GIC’A HAI MAT PHANG

Dinh nghia géc giira hai mat phang
Go6c gitra hai mat phang (P) va (Q) la géc gitta hai duong thang lan lugt vudng goc véi hai mat phang (P)

va (Q), ki hiéu Ia ((P),(Q)) (Hinh 6).

pd

Hinh 6

-

Cha y:
e Goc giira hai mat phiang nhan gié tri tir 0° dén 90,
e GOc gitra hai mit phang cat nhau 1a goc gitta hai dudng thiang lan luot ndm trong hai mat phang do
va vudng goc vai giao tuyén cua hai mit phang d6 (Hinh 7).
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Hai mat phang vudng goc

a. Dinh nghia

Hai mat phang duogc goi 1a vudng goc néu goc giira hai mat phang d6 bang 90°.

Hai mat phang (P) va (Q) vudng goc voi nhau duoc ki hiéu 1a (P) L (Q) (Hinh 8).

Hinh 8

b. Tinh chat

e Hai mat phang vudng goc vai nhau khi va chi khi mat phang nay chira mot duong thang vuéng goc
v6i mit phang kia.
e Néu hai mit phang vudng goc véi nhau thi bat cir dwong thang nao nam trong mit phang nay ma
vudng goc vai giao tuyén ciing vudng goc vai mat phang kia.
o Néu hai mat phang cit nhau va cing vudng goc véi mat phang thi ba thi giao tuyén cia ching ciing
vudng goc vaoi mit phang thir ba.
Vi du 6: [Pé minh hoa ky thi PGNL chuyén biét Pai hoc Su pham TPHCM niam 2025] Cho hinh chép S.ABC

c6 canh SA vudng goc véi mit phang day (ABC), tam giac ABC vudng tai B . Phuong an nao dudi day sai?

A. (SAB) vuong goc véi (ABC). B. (SAC) vudng goc véi (ABC).
C. (SAB) vudng géc véi (SBC). D. (SBC) vudng goc véi (ABC).
Céch giai: 5

Tacd: SAe(SAB)
Ma SA L (ABC) = (SAB) L (ABC) —» A. bung
Tuong tu = (SAC) L (ABC) — B. bung

Tacd: BC e(SBC) A c
Ma BC L (SAB) = (SBC) L (SAB) —> C. Piing e
Chon D. B

Vi du 7: [Dé tham khao ky thi tot nghiép THPT tir nam 2025] Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh
chit nhat va SA L (ABCD). Mit phang nao sau ddy vudng goc véi mat phang (ABCD) ?
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A. (SAB). B. (SBC). C. (sCD).
Cach giai:
Tacod: SA L (ABCD)
Ma SAe (SAB) = (SAB) L (ABCD)
Chon A.

Bai toan tinh g6c gitra hai mat phang

Vi du 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh chit nhat, AB =2a, AC =a+/7 . Mit bén (SAB) Ila

tam gidc déu va nam trong mat phang vudng goc véi day. Goc gira hai mat phang (SCD) va (ABCD) béng
A. 30" B. 45°. C. 60.. D. 90",

Céch giai:

Tacé: (SCD)(ABCD)) =CD

Theo hinh Vg ta co:

HK < (ABCD) = HK L CD
SK = (SCD),SK L CD

= ((SCD),(ABCD))=(SK,HK)=SKH .
Xét AABC vudng tai B, ta dugc:

HK = BC =+/(av7)? —(2a)* =av/3.

2a-\/§=a\/§l

2

= ASHK la tam giac vubng cén tai H

SAB la tam giac déu = SH =

= SKH =45,
Chon B.
Vi du 9: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vuéng tai A va B, hai mat bén (SAB) va
(SAC) ddng thoi vudng goc vai day. Biét AD =2AB =2BC =2a,SA=a, goc giira hai mat phang (SBC) va
(SCD) la
A. 30" B. 45° C. 60" D. 90",
Cach giai:
Goi AH la duong cao cua tam giac SAB

_aq__ SAAB a2

JsA?+ ABZ 2
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Taco: BC L AB;BC L SA=> BC L (SAB)

= BC L AH

Ma AH L SB= AH L (SBC) (1)

Goi AK la duong cao tam giac SAC
Tacd: (SAC) L (ABCD)= AK L. CD
= AK L (SCD)(2)

SA-AC 2
K:—:a —
JSA2 + AC? 3

Tir (1) va (2) = ((SBC), (SCD)) = (AH, AK) = HAK

=A

2 2
SH =Si=ﬂ;3|<=si=ﬂ_
SB 2 SC 3
cosBSC:E;ﬂ: g
SC a3 \3

2 2
:>HK—\/SH2+SK2—28H.SK.COSBSC—\/(#J J{a_ﬁJ _z_ﬂ_a_ﬁ_ E:ﬂ

3 2 3 \3 &6
2 2_ 2 2 3 6
cos HAK = A"+ AKT—HK® _ _\3
2AH - AK ) a2 . [? 2
2 3
— HAK =30".
Chon A.
@

Iy |v. GOC NHI DIEN VA GOC PHANG NHI DIEN

Dinh nghia géc nhi dién
Cho hai nira mét phang (P,) va (Q,) c6 chung bo 1a duong thang d . Hinh gdm (R),(Q,) va d duoc goi la
géc nhi dién tao boi (B,) va (Q,), ki hiéu [R,d,Q,] (Hinh 9).

Hai nira mét phang (P,),(Q,) goi la hai mt ciia nhi dién va d goi la canh cua nhi dién.

; “\ . /
T %

Hinh 9 Hinh [0

Truy cdp frang hitps:/ /tuyensinh247.com dé hoc
Toan - Li - Héa - Sinh - Uin - Anh - Si - Pia - Tin - GDCD t61 nhat!




-
TuyenSinh247.com

Hoc la thich ngay!

Cha y:
e Hai mit phing cit nhau theo giao tuyén d tao thanh bon goc nhi dién (Hinh 10)
e Goc nhi dién [R,d,Q,] con dugc ki hiéu [a [M,d,N], trong d6 M,N la cac diém thudc lan luot
thude (R,) va (Q,).
Binh nghia géc phang nhij dién
G6c phang nhi dién cia goc nhi dién 1a goc c6 dinh nam trén canh cua nhi dién, c6 hai canh lan lugt nam

trén hai mat caa nhi dién va vubng goc véi canh cuaa nhi dién.

i
Oy v
0 P, .~
Hinh 11

Chay:
e S4 do goc phang nhi dién duoc goi 1a s6 do goc nhi dién.
e S4 do goc nhi dién nhan gié tri tir 0" dén 180°.
Bai toan tinh sé do géc nhi dién
Vi du 10: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB=a, AC =2a. Biét SA L (ABCD),
tinh s6 do goc nhi dién [C, SA, D].

A. 30 B. 45° C. 60" D. 75.
Céch giai:
Ta co:
AC 1 SA
—[C, SA, D] =CAD
AD L SA
Xét ACAD vuobng tai D
sincaD="P -2 _1 L capos0
AC 2a 2
Vay [C,SA D] =30

Chon A.
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Vi du 11: Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’, canh bén bang 2a, day ABCD Ila hinh thoi c6 AB=AC =2a.
Hinh chiéu vudng goc cua A" trén mit phang (ABCD) trung véi diém O 1a giao diém cua AC va BD. Sb

do goc nhi dién [C',CD,O] X4p xi bang

A. 54,7°. B. 125,3". C. 63,4°. D. 116,6°.
Céch giai:
Tacd: AB=BC = AC =2a = AABC déu

3

— BO:ZaT:a\/g.

=
L
=
T ow
[ - |

T

Ta co: (CDD'c’)//(ABB'A')

Ma (CDAB)(ABBC') = AB N
AB L OH , 0
. = AB J_(A Ho).
AB 1 AO

:[A’,AB,O]:A’HO.

Taco: AO=AA2-AO? = \/(Za)2 —a’ =a3.

OH = AO-sinHAO =a-sin60 =a+/3

Xét AAHO vudng tai O= tan AHO = A0 =ﬂ =2
OH a3
2

= AHO =634

Vay [C,CD,0|=116,6°

Chon D.
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