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BAI GIANG: PHUONG TRINH MAT PHANG
CHUYEN PE: PHUONG TRINH MAT PHANG, PUONG THANG, MAT CAU
MON: TOAN
GIAO VIEN: POAN NGOC DUY TRINH

v Vecto phdp tuyén va cdp vecto chi phwong ciia mét phang
v’ Tich ¢6 huéng cia hai vecto

v’ Phuwong trinh tong quat ciia mdt phang

v’ Vi tri twong doi giita hai mdt phang

29 1. VECTO PHAP TUYEN VA CAP VECTO CHI PHWONG CUA MAT PHANG

Trong khong gian, cho mit phang ().

e Néu vecto 7 khac 0 va cé gi4 vuodng goc voi (e ) thi 7 duoc goi 1a vecto phap tuyén cua (o ).
e Néu hai vecto i,V khong cing phuong, c6 gia song song hodc ndm trong () thi i,V duoc goi la cip vecto

chi phuong cua («).

.
b
—_—
/:'
a a
Hinh la Hinh 1b

Chuy:

e MOt mat phéng hoan toan xac dinh khi biét mot diém va mot vecto phéap tuyén ctia n6 hodc biét mot diém va
mot cip vecto chi phuong clia mit phang do.

e Néu 7 1a mot vecto phap tuyén cua («) thi k7 v6i k #0 ciing 1a mot vecto phap tuyén cua (o) .

Vi du 1: Trong khong gian Oxyz , dau 1a mot cip vecto chi phuong ctia mit phang (Oxy) ?

A. u, =(1;-2;0) va v, = (-2;4;0). B. u, = (2;1;0) va v, = (0;3;-1).
C. u, =(2;3;0) va v, = (-1;2;0). D. u, =(0;-1;2) va v, =(2;1;0).
Cach giai:

Vecto phap tuyén cta (Oxy) 1a k= (0;0;1)

Taco LZ =(2;3;0) va Z =(—1;2;0) 1a 2 vecto khong cung phuong, co:
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Uy -k =2-0+2-040-1=0
v, k==1.042-0+0-0=0

Vay u: =(2;3;0) va \73 = (=1;2;0) 1a mdt cdp vecto chi phuwong ciia mit phing (Oxy)
Chon C.

@ Il. TICH CO HUONG CUA HAI VECTO

D binh nghia

Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto khong cung phuong la a = (al; a2;a3) va b = (bl;bz;b3 )

Vecto /i duoc goi 1a tich c6 hudng cua hai vecto @ va b khi va chi khi:

ii = (a,b, —ab,;ab, —aby;ab, —ab,), ki hidu 1a 7i =[d,b]

BY Tinh chit

Trong khong gian Oxyz , cho hai vecto khong cung phuong da,b va i =[a,b].Khido ta co:
o iilaiLb;
o |dl=alb|sin(ab);
e dvab cingphuong <ii=0;
e G,b va ¢ ddngphing < ii-¢=0;

He¢ qua:

3

e Dién tich tam giac ABC 1a S, = %‘[E,R‘J

e Thé tich tr dién ABCD 1a V ,,, = é‘ﬁ-[%, AD |

b

e Thé tich hinh hop 4BCD-ABCD 1a Vv

weo s =|A4 [4B.4D].
Vi du 2: Trong khong gian Oxyz, cho bon diém 0(0;0;0), A(0;1;,-2), B(1;2;1),C(4;3; m) . Gia tri cia m dé
bdn diém O, 4, B,C ddng phang la
A. m=14. B.m=7. C. m=-14. D. m=-7.
Cach giai:
Ta co:
04 =(0;1;-2)
OB = (1;2;1)
OC = (4;3;m)
[04,0B]=(5;-2;-1)

Dé bon diém O, 4, B,C ddng phang thi 04,0B,0C dong phang
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& [04,0B]-OC =0

< 54+(-2)-3+(-1)-m=0
< 14-m=0
=4 m=14

Chon A.
Vi du 3: Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (er) di qua hai diém A(1;0;2), B(2;—2;3) va song song vGi
truc Oy . Trong cac vecto dudi ddy, vecto ndo 1a vecto phap tuyén cua (a) ?

A. (1;0:1). B. (1;0;—-1). C. (0;1;1). D. (1,-10).

Cach giai:

VTCP cia Oy la: j=(0;1;0 B
y la: j=(0;1,0) A/

Tacd 4B, 1acap VICP cua (a)

VTPT cia (&) 7 =[AB; j]=(-1;0;1)
ki = (=1)-n = (1;0,~1) 0" y

Chon B.
Vi du 4: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD-ABC'D c6 A(1;0;2),B(-1;2;0),C(3;—1;1) va

D'(2;1;-2). Thé tich khéi hop ABCD-A'B'C'D’ 1a

A.3. B.2. C.18. D.12.
Cach giai:
Goi D(x;y;2)
5.4. = @ X = 5
Ta ¢6 BA=(2;-2;2) y=-3

C—Dz(x—3;y+1;z—l) z=3

Suy ra:

DA = (—4;3;-1)

DD’ = (=3;4;-5)

DC =(-2;2;-2)
[m,D—C] = (—4;-6;-2)

Thé tich khéi héop ABCD-A'B'C'D’ 1a

V= ‘[zﬂ,z)—c]ﬁ‘ =|(=3)-(—4)+4-(=6) +(=5)-(-2)| =2

Chon B.
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@ lll. PHUONG TRINH TONG QUAT CUA MAT PHANG

BB binh nghia

Phuong trinh ¢6 dang Ax+ By+Cz+D =0, trong 46 A4, B,C khong ddng thoi bang 0 , duoc goi 1a phuong
trinh tong quat cia mit phang.

Chu y:

v Néu mit phing () c6 phuong trinh tong quat 1a Ax+ By +Cz+D =0, ki hiéu (a): Ax+By+Cz+D =0
thi n6 c6 mot vecto phap tuyén 1a 7 = (4; B;C).

v Piém M, (xo3 Y932, ) thudc mét phang («): Ax+By+Cz+D =0 Ax, + By, +Cz,+ D =0.

v Mit phing di qua diém M, (x,;v,;2,) vanhan vecto 7i = (4; B;C) khic 0 lam vecto phap tuyén thi phuong
trinh mit phang d6 c6 dang 1a A(x—x0)+B(y—y0)+C(z—zo) =0.

v Mit phang cit ba truc toa @ Ox,Oy,Oz lan luot tai ba diém A(a;0;0), B(0;b;0),C(0;0;c) voi a,b,cdéu

khac 0 thi phuong trinh mit phang d6 cé dang X % +Z=1.Khi do, phuong trinh nay dugc goi la phuong
c

a
trinh mit phang theo doan chén.
Vi du 5: Trong khong gian Oxyz cho mit phiang («):3x—y+z—1=0. Trong cac diém sau day, diém nao
thudc («) ?
A. A(1;-2;4). B. B(1;-2;-4). C. C(1;2;-4). D. D(-1;-2;-4).
Cach giai:
Xét phuong an
A. A(1;-2;4).
Tacod: 3:-1-(-2)+4-1#20= A¢ (o)
B. B(1;-2;-4).
Taco 3:-1-(-2)+(-4)-1=0= Be ()
Chon B.
Vi du 6: Trong khong gian voi hé¢ toa dd Oxyz , cho mat phéng (P) di qua diém M (3;1;0) va c6 mot vecto
phap tuyén 1 7 = (1;—2;—1). Phuong trinh tong quat cia mat phiang (P) 1a
A. x-2y—-z-6=0. B. 3x+y-10=0. C.x-2y—-z-1=0. D. 3x+y+1=0.

Cach giai:

Phuong trinh mat phang (P) di qua diém M (3;1;0) va c6 mot vecto phéap tuyén 1a 7 = (1;—2;—1) la:

(P):1(x-3)-2(y—-1)-1(z-0)=0
& x-2y—z—-1=0
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Chon C.
Vi du 7: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;1;4) va hai vecto i = (1;6;5),V = (I;—1;—2) . Goi (&) 1a mit
phing di qua 4 va song song Vi gia cuia cac vecto i, v . Phuong trinh mit phing («) 1a
A.7x-2y+z-9=0. B.x+y—z+2=0. C.x—y+z-2=0. D. x—-y+z-4=0.
Cach giai:
Taco u,v lacap VICP cua (a)
= n=[n,v]=(-7;7,-7) 1la VIPT cta («)
Chon VTPT la: (1;-1;1)
Vay phuong trinh tong quat cta () 1a:
x=1-(y-1)+z-4=0
S x—y+z-4=0
Chon D.
Vi du 8: Trong khong gian Oxyz, cho ba mit phing la (f):x—-2y—z+1=0;(5):2x—y—-z-1=0 va
( B, ) :3x—y+z-1=0.Goi () la mat phang chira giao tuyén ciia hai mat phang ( B ) , ( B, ) , dong thoi vuong
goc voi mit phiang (). Phuong trinh mit phiang () 1a
A. 7Tx—y+9z—-1=0. B. 7x+y-9z-1=0. C.7x+y-9z+1=0. D. 7x—y+9z+1=0.
Cach giai:
Goi giao tuyén ctia mat phang () va mit phiang («) 1a dudng thing d

u 14 vec to co gi4 nam trén duong thing d

il . L
Ta c6 {Q P = ii=nn, | =(-2-5) p
U TN,

CO: iy, Lii g, i Lii = n(a)=(-7;1,-9)

Goi M (xy;¥,;2,) €d

Me(B)=2x,—y,—z,—1=0
Me(ﬂz):2x0—y0+zo—1:0 b

=z =1 —_1
Chon x,=0=>1 2 = =177 4 p(0;-1,0)
—Vy+2z,=1 z,=0

Phuong trinh mit phang («), ¢6 n(e) = (-7;1;-9), di qua M (0;—1;0) la:
():=7(x—0)+y+1-9(z-0)=0

& -TIx+y-9z+1=0

& Tx—y+9z-1=0

Chon A.
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Vidu 9: Trong khong gian Oxyz , cho diém H(1;2;3). Goi () 1a mit phﬁng diqua H va cit ba truc toa do
Ox,0y,0z lan luot tai cac diém A,B,C saocho H latryc tdm cua tam giac ABC . Phuong trinh méat phéng
() la

A.3x+y+2z-11=0. B.3x+2y+z-10=0. C. x+3y+2z-13=0. D.x+2y+3z-14=0.
Cach giai:
Goi BHNAC=E

|OH 1 AB (AB L. (OCD)) —

Taco = OH 1 (4BC)
OH 1 AC (AC L (OBE))

— OH 1a VTPT ciia (@)

Phuong trinh mat phang () ¢6 VTPT OH = (1;2;3),

diqua H(1;2;3)la:

(@) 1(x-D)+2(y-2)+3(z-3)=0
&S x+2y+3z-14=0

Chon D.

®
.

FHY |v. V] TRi TWONG DOI GIIFA HAI MAT PHANG

Trong khong gian Oxyz , cho 2 mit phing (¢, ): Ax+By+Cz+D, =0 va (a,): 4x+B,y+C,z+D, =0.
Goi 7,7, 1an lugt 1 cac vecto phép tuyén cia (o) va (a,). Taco:
Néu nT,E cung phuong thi:
(a)=(a,) <= AD,=4,D,.
(o) /(ay) = AD, # 4,D,
Néu n,,n, khong cing phuong thi (¢, ) va (e,) cét nhau,
Chiy: (o) L(e,) = n Ln,.
Vi du 10: Trong khong gian Oxyz , cho hai mit phiang (P):4x—2y+6z—1=0 va (Q):6x-3y+9z—-1=0.
Vi tri trong dbi giita hai mat phang da cho 1a
A. Cit nhau. B. Trung nhau. C. Song song véi nhau.  D. Vuong goc voi nhau.
Cach giai:
Taco: n, =(4-2;6);n, = (6;-3;9)

=n, =E.np = ny,n, cung phuong

Vi 4-(=1)#6-(=1) nén (P) //(0).

Chon C.
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Vi du 11: Trong khong gian Oxyz , cho diém M (2;3;—1) va mit phing (P):x—3y+2z—5=0. Viét phuong
trinh mat phang (Q) qua M song song véi (P).
A. x-3y+2z-14=0. B.2x+3y—z-14=0. C.x-3y+2z+9=0. D.2x+3y-z=0.

Cach giai:

, Q)
Vi mat phang (Q) qua M song song vdi (P) /f F /
/ /(P/

Nén n, =(;-3;2) 1a VTPT cua (Q)

Phuong trinh tong quéat: (Q) x—2-3(y—3)+2(z+1)=0

&S x-3y+2z+49=0

Chon C.
Vidu 12: Trong khong gian Oxyz ,cho (P):x—-3y+2z—-5=0va (Q):3x—(m+2)y+(2m—1)z=0.Hai mat
phing (P) va (Q) vudng gbc véi nhau khi

A.m=-1. B. m=0. C.m=-2. D. m=5.
Cach giai:
Dé (P) L(Q) < ner) -nioy =0
Vi {f}(p) = (1,-3,2)

n) =(3;—~(m+2);2m—-1)

=1-3+3(m+2)+2-2m-1)=0
< Tm+7=0

S m=-1

Chon A.
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